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BLOQUE 1: Procesos, métodos y actitudes en matemáticas  

(1) Est.MA.1.1.1. Expresa verbalmente, de forma razonada, el proceso seguido en la resolución de un problema, 
con el rigor y la precisión adecuada.  

(2) Est.MA.1.2.1. Analiza y comprende el enunciado de los problemas (datos, relaciones entre los datos, contexto 
del problema).  

(3) Est.MA.1.2.2. Valora la información de un enunciado y la relaciona con el número de soluciones del problema.  
(4) Est.MA.1.2.3. Realiza estimaciones y elabora conjeturas sobre los resultados de los problemas a resolver, 

valorando su utilidad y eficacia.  
(5) Est.MA.1.2.4. Utiliza estrategias heurísticas y procesos de razonamiento en la resolución de problemas, 

reflexionando sobre el proceso de resolución de problemas.  
(6) Est.MA.1.3.1. Identifica patrones, regularidades y leyes matemáticas en situaciones de cambio, en contextos 

numéricos, geométricos, funcionales, estadísticos y probabilísticos.  
(7) Est.MA.1.3.2. Utiliza las leyes matemáticas encontradas para realizar simulaciones y predicciones sobre los 

resultados esperables, valorando su eficacia e idoneidad.  
(8) Est.MA.1.4.1. Profundiza en los problemas una vez resueltos: revisando el proceso de resolución y los pasos e 

ideas importantes, analizando la coherencia de la solución o buscando otras formas de resolución.  
(9) Est.MA.1.4.2. Se plantea nuevos problemas, a partir de uno resuelto: variando los datos, proponiendo nuevas 

preguntas, resolviendo otros problemas parecidos, planteando casos particulares o más generales de interés, 
estableciendo conexiones entre el problema y la realidad.  

(10) Est.MA.1.5.1. Expone y defiende el proceso seguido además de las conclusiones obtenidas, utilizando distintos 
lenguajes: algebraico, gráfico, geométrico y estadístico-probabilístico.  

(11) Est.MA.1.6.1. Identifica situaciones problemáticas de la realidad, susceptibles de contener problemas de 
interés.  

(12) Est.MA.1.6.2. Establece conexiones entre un problema del mundo real y el mundo matemático: identificando el 
problema o problemas matemáticos que subyacen en él y los conocimientos matemáticos necesarios.  

(13) Est.MA.1.6.3. Usa, elabora o construye modelos matemáticos sencillos que permitan la resolución de un 
problema o problemas dentro del campo de las matemáticas.  

(14) Est.MA.1.6.4. Interpreta la solución matemática del problema en el contexto de la realidad.  
(15) Est.MA.1.6.5. Realiza simulaciones y predicciones, en el contexto real, para valorar la adecuación y las 

limitaciones de los modelos, proponiendo mejoras que aumenten su eficacia  
(16) Est.MA.1.7.1. Reflexiona sobre el proceso y obtiene conclusiones sobre él y sus resultados.  
(17) Est.MA.1.8.1. Desarrolla actitudes adecuadas para el trabajo en matemáticas: esfuerzo, perseverancia, 

flexibilidad y aceptación de la crítica razonada.  
(18) Est.MA.1.8.2. Se plantea la resolución de retos y problemas con la precisión, esmero e interés adecuados al 

nivel educativo y a la dificultad de la situación.  
(19) Est.MA. 1.8.3. Distingue entre problemas y ejercicios y adopta la actitud adecuada para cada caso  
(20) Est.MA.1.8.4. Desarrolla actitudes de curiosidad e indagación, junto con hábitos de plantear/se preguntas y 

buscar respuestas adecuadas, tanto en el estudio de los conceptos como en la resolución de problemas.  
(21) Est.MA.1.9.1. Toma decisiones en los procesos de resolución de problemas, de investigación y de 

matematización o de modelización, valorando las consecuencias de las mismas y su conveniencia por su 
sencillez y utilidad.  

(22) Est.MA.1.10.1. Reflexiona sobre los problemas resueltos y los procesos desarrollados, valorando la potencia y 
sencillez de las ideas claves, aprendiendo para situaciones futuras similares.  

(23) Est.MA.1.11.1. Selecciona herramientas tecnológicas adecuadas y las utiliza para la realización de cálculos 
numéricos, algebraicos o estadísticos cuando la dificultad de los mismos impide o no aconseja hacerlos 
manualmente.  

(24) Est.MA.1.11.2. Utiliza medios tecnológicos para hacer representaciones gráficas de funciones con expresiones 
algebraicas complejas y extraer información cualitativa y cuantitativa sobre ellas.  

(25) Est.MA.1.11.3. Diseña representaciones gráficas para explicar el proceso seguido en la solución de problemas, 
mediante la utilización de medios tecnológicos.  

(26) Est.MA.1.11.4. Recrea entornos y objetos geométricos con herramientas tecnológicas interactivas para mostrar, 
analizar y comprender propiedades geométricas. 

0LJXHO�ÉQJHO�0LJXHO�=DUUDODQJD �����



(27) Est.MA.1.12.1. Elabora documentos digitales propios (texto, presentación, imagen, video, sonido,...), como 
resultado del proceso de búsqueda, análisis y selección de información relevante, con la herramienta 
tecnológica adecuada y los comparte para su discusión o difusión.  

(28) Est.MA.1.12.2. Utiliza los recursos creados para apoyar la exposición oral de los contenidos trabajados en el 
aula.  

BLOQUE 2: Números y Álgebra  

(29) Est.MA.2.1.1. Identifica los distintos tipos de números (naturales, enteros, fraccionarios y decimales) y los utiliza 
para representar, ordenar e interpretar adecuadamente la información cuantitativa.  

(30) Est.MA.2.1.2. Calcula el valor de expresiones numéricas de distintos tipos de números mediante las 
operaciones elementales y las potencias de exponente natural aplicando correctamente la jerarquía de las 
operaciones.  

(31) Est.MA.2.1.3. Emplea adecuadamente los distintos tipos de números y sus operaciones, para resolver 
problemas cotidianos contextualizados, representando e interpretando mediante medios tecnológicos, cuando 
sea necesario, los resultados obtenidos.  

(32) Est.MA.2.2.1. Reconoce nuevos significados y propiedades de los números en contextos de resolución de 
problemas sobre paridad, divisibilidad y operaciones elementales.  

(33) Est.MA.2.2.2. Aplica los criterios de divisibilidad por 2, 3, 5, 9 y 11 para descomponer en factores primos 
números naturales y los emplea en ejercicios, actividades y problemas contextualizados.  

(34) Est.MA.2.2.3. Identifica y calcula el máximo común divisor y el mínimo común múltiplo de dos o más números 
naturales mediante el algoritmo adecuado y lo aplica problemas contextualizados.  

(35) Est.MA.2.2.4. Realiza cálculos en los que intervienen potencias de exponente natural y aplica las reglas básicas 
de las operaciones con potencias.  

(36) Est.MA.2.2.5. Calcula e interpreta adecuadamente el opuesto y el valor absoluto de un número entero 
comprendiendo su significado y contextualizándolo en problemas de la vida real.  

(37) Est.MA.2.2.6. Realiza operaciones de redondeo y truncamiento de números decimales conociendo el grado de 
aproximación y lo aplica a casos concretos.  

(38) Est.MA.2.2.7. Realiza operaciones de conversión entre números decimales y fraccionarios, halla fracciones 
equivalentes y simplifica fracciones, para aplicarlo en la resolución de problemas.  

(39) Est.MA.2.2.8. Utiliza la notación científica, valora su uso para simplificar cálculos y representar números muy 
grandes.  

(40) Est.MA.2.3.1. Realiza operaciones combinadas entre números enteros, decimales y fraccionarios, con eficacia, 
bien mediante el cálculo mental, algoritmos de lápiz y papel, calculadora o medios tecnológicos utilizando la 
notación más adecuada y respetando la jerarquía de las operaciones.  

(41) Est.MA.2.4.1. Desarrolla estrategias de cálculo mental para realizar cálculos exactos o aproximados valorando la 
precisión exigida en la operación o en el problema.  

(42) Est.MA.2.4.2 Realiza cálculos con números naturales, enteros, fraccionarios y decimales decidiendo la forma 
más adecuada (mental, escrita o con calculadora), coherente y precisa.  

(43) Est.MA.2.5.1. Identifica y discrimina relaciones de proporcionalidad numérica (como el factor de conversión o 
cálculo de porcentajes) y las emplea para resolver problemas en situaciones cotidianas.  

(44) Est.MA.2.5.2. Analiza situaciones sencillas y reconoce que intervienen magnitudes que no son directa ni 
inversamente proporcionales.  

(45) Est.MA.2.6.1. Describe situaciones o enunciados que dependen de cantidades variables o desconocidas y 
secuencias lógicas o regularidades, mediante expresiones algebraicas, y opera con ellas.  

(46) Est.MA.2.6.2. Identifica propiedades y leyes generales a partir del estudio de procesos numéricos recurrentes o 
cambiantes, las expresa mediante el lenguaje algebraico y las utiliza para hacer predicciones. 

(47) Est.MA.2.6.3. Utiliza las identidades algebraicas notables y las propiedades de las operaciones para transformar 
expresiones algebraicas.  

(48) Est.MA.2.7.1. Comprueba, dada una ecuación (o un sistema), si un número (o números) es (son) solución de la 
misma.  

(49) Est.MA.2.7.2. Formula algebraicamente una situación de la vida real mediante ecuaciones de primer y segundo 
grado, y sistemas de ecuaciones lineales con dos incógnitas, las resuelve e interpreta el resultado obtenido.  
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Bloque 3: Geometría 

(50) Est.MA.3.1.1. Reconoce y describe las propiedades características de los polígonos regulares: ángulos 
interiores, ángulos centrales, diagonales, apotema, simetrías, etc.  

(51) Est.MA.3.1.2. Define los elementos característicos de los triángulos, trazando los mismos y conociendo la 
propiedad común a cada uno de ellos, y los clasifica atendiendo tanto a sus lados como a sus ángulos.  

(52) Est.MA.3.1.3. Clasifica los cuadriláteros y paralelogramos atendiendo al paralelismo entre sus lados opuestos y 
conociendo sus propiedades referentes a ángulos, lados y diagonales.  

(53) Est.MA.3.1.4 Identifica las propiedades geométricas que caracterizan los puntos de la circunferencia y el círculo.  
(54) Est.MA.3.2.1. Resuelve problemas relacionados con distancias, perímetros, superficies y ángulos de figuras 

planas, en contextos de la vida real, utilizando las herramientas tecnológicas y las técnicas geométricas más 
apropiadas.  

(55) Est.MA.3.2.2. Calcula la longitud de la circunferencia, el área del círculo, la longitud de un arco y el área de un 
sector circular, y las aplica para resolver problemas geométricos.  

(56) Est.MA.3.3.1. Comprende los significados aritmético y geométrico del teorema de Pitágoras y los utiliza para la 
búsqueda de ternas pitagóricas o la comprobación del teorema construyendo otros polígonos sobre los lados 
del triángulo rectángulo. 

(57) Est.MA.3.3.2 Aplica el teorema de Pitágoras para calcular longitudes desconocidas en la resolución de 
triángulos y áreas de polígonos regulares, en contextos geométricos o en contextos reales. 

(58) Est.MA.3.4.1. Reconoce figuras semejantes y calcula la razón de semejanza y la razón de superficies y 
volúmenes de figuras semejantes.  

(59) Est.MA.3.4.2. Utiliza la escala para resolver problemas de la vida cotidiana sobre planos, mapas y otros 
contextos de semejanza.  

(60) Est.MA.3.5.1. Analiza e identifica las características de distintos cuerpos geométricos, utilizando el lenguaje 
geométrico adecuado.  

(61) Est.MA.3.5.2. Construye secciones sencillas de los cuerpos geométricos, a partir de cortes con planos, 
mentalmente y utilizando los medios tecnológicos adecuados.  

(62) Est.MA.3.5.3. Identifica los cuerpos geométricos a partir de sus desarrollos planos y recíprocamente.  
(63) Est.MA.3.6.1. Resuelve problemas de la realidad mediante el cálculo de áreas y volúmenes de cuerpos 

geométricos, utilizando los lenguajes geométrico y algebraico adecuados.  

BLOQUE 4: Funciones  

(64) Est.MA.4.1.1. Localiza puntos en el plano a partir de sus coordenadas y nombra puntos del plano escribiendo 
sus coordenadas.  

(65) Est.MA.4.2.1. Pasa de unas formas de representación de una función a otras y elige la más adecuada en función 
del contexto.  

(66) Est.MA.4.3.1. Reconoce si una gráfica representa o no una función.  
(67) Est.MA.4.3.2. Interpreta una gráfica y la analiza, reconociendo sus propiedades más características.  
(68) Est.MA.4.4.1. Reconoce y representa una función lineal a partir de la ecuación o de una tabla de valores, y 

obtiene la pendiente de la recta correspondiente.  
(69) Est.MA.4.4.2. Obtiene la ecuación de una recta a partir de la gráfica o tabla de valores.  
(70) Est.MA.4.4.3. Escribe la ecuación correspondiente a la relación lineal existente entre dos magnitudes y la 

representa.  
(71) Est.MA.4.4.4. Estudia situaciones reales sencillas y, apoyándose en recursos tecnológicos, identifica el modelo 

matemático funcional (lineal o afín) más adecuado para explicarlas y realiza predicciones y simulaciones sobre 
su comportamiento. 
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BLOQUE 5: Estadística y Probabilidad   

(72) Est.MA.5.1.1. Define población, muestra e individuo desde el punto de vista de la estadística, y los aplica a 
casos concretos.  

(73) Est.MA.5.1.2. Reconoce y propone ejemplos de distintos tipos de variables estadísticas, tanto cualitativas como 
cuantitativas.  

(74) Est.MA.5.1.3. Organiza datos, obtenidos de una población, de variables cualitativas o cuantitativas en tablas, 
calcula sus frecuencias absolutas y relativas, y los representa gráficamente.  

(75) Est.MA.5.1.4. Calcula la media aritmética, la mediana (intervalo mediano), la moda (intervalo modal), y el rango, 
y los emplea para resolver problemas.  

(76) Est.MA.5.1.5. Interpreta gráficos estadísticos sencillos recogidos en medios de comunicación.  
(77) Est.MA.5.2.1. Emplea la calculadora y herramientas tecnológicas para organizar datos, generar gráficos 

estadísticos y calcular las medidas de tendencia central y el rango de variables estadísticas cuantitativas.  
(78) Est.MA.5.2.2. Utiliza las tecnologías de la información y de la comunicación para comunicar información 

resumida y relevante sobre una variable estadística analizada.  
(79) Est.MA.5.3.1 Identifica los experimentos aleatorios y los distingue de los deterministas.  
(80) Est.MA.5.3.2. Calcula la frecuencia relativa de un suceso mediante la experimentación.  
(81) Est.MA.5.3.3. Realiza predicciones sobre un fenómeno aleatorio a partir del cálculo exacto de su probabilidad o 

la aproximación de la misma mediante la experimentación.  
(82) Est.MA.5.4.1. Describe experimentos aleatorios sencillos y enumera todos los resultados posibles, apoyándose 

en tablas, recuentos o diagramas en árbol sencillos.  
(83) Est.MA.5.4.2. Distingue entre sucesos elementales equiprobables y no equiprobables.  
(84) Est.MA.5.4.3. Calcula la probabilidad de sucesos asociados a experimentos sencillos mediante la regla de 

Laplace, y la expresa en forma de fracción y como porcentaje.  
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Divisibilidad de los números naturales 
Criterios de divisibilidad 
Números primos y compuestos 
Descomposición de un número en factores primos 
Cálculo de múltiplos de un número 
Cálculo de los divisores de un número 
Máximo común divisor y mínimo común múltiplo de dos o más números naturales 
Números negativos. Significado y utilización en contextos reales 
Números enteros. Representación, ordenación en la recta numérica 
Operaciones de números enteros 
Operaciones con calculadora 
Significados y propiedades de los números en contextos diferentes al del cálculo: 
números triangulares, cuadrados, pentagonales, etc. 

 

1 PNúmeros : �  y  �! !
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Divisibilidad de los números naturales 

Criterios de divisibilidad 

  �  : 

  �  : 

  �  : 

  �  : 

  �  : 

  �  : 

  �  : 

  �    : 

  �  : 

Números primos y compuestos 

Descomposición de un número en factores primos 

1 1Números : �  y  �! !

2
•

3
•

4
•

5
•

6
•

9
•

10
•

11
•

25
•
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Cálculo de los múltiplos de un número 

Propiedades de los múltiplos: 
(1) Todo número distinto de 0 es múltiplo de sí mismo y de la unidad 
(2) La suma de varios múltiplos de un número es otro múltiplo de dicho número 
(3) La diferencia de dos múltiplos de un número es otro múltiplo de dicho número 
(4) Si un número es múltiplo de otro, y éste lo es de un tercero, el primero es múltiplo del tercero 
(5) Si un número es múltiplo de otro, todos los múltiplos del primero lo son también del segundo 

Cálculo de los divisores de un número 

Propiedades de los divisores: 
(1) Todo número distinto de 0 es divisor de sí mismo 
(2) La unidad es divisor de cualquier número 
(3) Si un número es divisor de otros dos, también lo es de su suma y de su diferencia 
(4) Si un número es divisor de otro, también lo es de cualquier múltiplo del primero 
(5) Si un número es divisor de otro, y éste lo es de un tercero, el primero lo es del tercero 
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(1) Contesta Verdadero o falso y explica el motivo: 

195 es múltiplo de 13 

39 es divisor de 195 

745 es múltiplo de 15 

18 es divisor de 258 

123 es divisor de 861 

(2) Escribe todos los divisores de 140 

(3) Escribe todos los divisores de 75 

(4) Escribe cinco múltiplos de 7, que sean mayores que 100 :  

(5) Escribe cinco múltiplos de 9, que estén entre 230 y 270 : 

(6) Escribe cinco múltiplos de 24, que sean mayores que 54321 : 
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(7) ¿Qué dos cifras pondrías en los huecos para que el número resultante sea múltiplo 

de 6 y de 5? 

(8) ¿Qué dos cifras pondrías en los huecos para que el número resultante sea múltiplo 

de 2 y de 11? 

(9) Escribe un ejemplo de cada propiedad de los múltiples de un número 

(10) Escribe un ejemplo de cada propiedad de los divisores de un número 

 

(11) Señala con un tic             si cumplen que son múltiplos y factoriza después cada 

número:  

3 2

9 5

120 120 =

450 450 =

126 126 =

242 242 =

675 675 =

1350 1350 =

9900 9900 =

�25
•

�6
•

�2
•

�9
•

�3
•

�10
•

�4
•

�11
•

�5
•
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Múltiplos y divisores comunes a varios números 

Máximo común divisor de dos o más números naturales 

Mínimo común múltiplo de dos o más números naturales 

1 2Números : �  y  �! !
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(1) Completa la tabla con el M.C.D. y el m.c.m. de los siguientes grupos de números 
mentalmente calculando también su producto: 

(2) Calcula el mínimo común múltiplo usando la forma indicada y extrae conclusiones 
al finalizar la tarea 3: 

( a ) m.c.m. (12, 15) (definición) 

( b ) m.c.m. (48, 54) (tradicional) 

( c ) m.c.m. (6, 10, 15) (moderno) 

( e ) m.c.m. (8, 12, 18) (definición) 

( f ) m.c.m. (90, 150) (tradicional) 

( g ) m.c.m. (52, 65) (moderno) 

M.C.D. m.c.m. MCD · mcm

4 y 10

8 y 10

6 y 9

6 y 15

10 y 30

24 y 36

2, 3 y 4

3, 8 y 16
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(3) Calcula el Máximo Común Divisor usando la forma indicada y extrae conclusiones 
al finalizar: 

( a ) M.C.D. (16, 24) (definición) 

( b ) M.C.D. (105, 120) (tradicional) 

( c ) M.C.D. (16, 28) (Euclides) 

( e ) M.C.D. (135, 180) (definición) 

( f ) M.C.D. (45,60, 105) (tradicional) 

( g ) M.C.D. (8, 12, 16) (Euclides) 

¿Qué método me gusta más para calcular el m.c.m.? ¿Por qué me gusta más? 

¿Qué método me gusta más para calcular el M.C.D.? ¿Por qué me gusta más? 

¿Existen + métodos para calcularlos? 
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Números negativos. Significado y utilización en contextos reales 

Opuesto de  un número 

Valor absoluto de un número 

Números enteros. Representación, ordenación en la recta numérica 

(1) Escribe al lado de cada letra, el nombre del grupo de números que designa y un 

par de ejemplos: 

  �  

  �   

  �   

  �  

  �  

(2) Rodea de los siguientes números los que pertenezcan al conjunto de los enteros :  
(a) 7 

(b) �  

(c) �   

(d) �   

(e) �   

(f) �   

(g) �   

(h) �   

(i) 1,5 

(j) �   

(k) �  

(3) Realiza un diagrama lo más completo que puedas con todos los tipos de números 

que conoces y sitúa en él todos los números del ejercicio 2 

          

                    

1 3Números : �  y  �! !

!
!

!
!
!

273

−4

−7

36

27

3
6

1+ 2

12
3

1+ 5
2
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Operaciones de números enteros 
Operaciones con calculadora 

Realiza las siguientes operaciones con números enteros, comprueba si el resultado obtenido coincide 

con la solución y señala en caso contrario el error cometido encontrado por el resto del equipo: 

(a) 14 - [ 8 - ( 6 – 3 ) – 4 · 3 ] : ( - 7 ) = 13 

(b) 5 ·( 8 – 3 ) – 4 · ( 2 – 7 ) – 5 · ( 1 – 6 ) = 70 

(c) 18 – 40 : ( 5 + 4 - 1) – 36 : 12  = 10 

(d) 4 + 36 : 9 – 50 :  [ 12 + ( 17 – 4 )] = 6 

(e) 48 : [ 5 · 3 – 2 · ( 6 – 10 ) – 17 ] = 8 

(f) 3 · 4 – 15 : [12 + 4 · ( 2 – 7 ) + 5] = 17 

1 4Números : �  y  �! !
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(1) (+15) - (+20) = 
(2) (+18) + (+13) = 
(3) (-14) + (-20) = 
(4) (-30) - (-70) = 
(5) (-50) + (-70) = 
(6) (-80) - (+40) = 
(7) (+80) + (+32) = 
(8) (+80) - (+70) = 
(9) (-2) + (-6) = 
(10) (-34) - (-28) = 
(11) (-6) + (-12) = 
(12) (-40) + (-50) = 
(13) (+12) - (-8) = 
(14) (-12) + (+8) = 
(15) (+3) - (-28) = 
(16) (-5) - (+7) = 
(17) (-2) - (+14) = 
(18) (+56) + (+62) = 
(19) (+30) - (-80) = 
(20) (-20) + (+50) = 
(21) (-9) + (-7) = 
(22) (+9) - (-7) = 
(23) (-9) - (+7) = 
(24) (+72) + (-24) = 
(25) (-12) + (-46) = 
(26) (-28) - (-17) = 
(27) (+13) + (+8) = 
(28) (-13) - (-8) = 
(29) (-35) - (-56) = 
(30) (-96) - (+45) = 
(31) (-59) - (+28) = 
(32) (+64) - (-25) = 
(33) (+36) - (+53) = 
(34) (-5) + 6 + (+2) - (+3) = 
(35) (-3) - 5 + (-4) - (+6) = 
(36) -8 + (-3) –5 - (-6) = 
(37) +5 + (-6) + (-4) + 9 = 
(38) (-3) + 0 - 5 + (-7) = 
(39) (+4) - (-9) + 0 - (+5) = 
(40) (-2) - (-6+4) = 
(41) -5 - (9-2) = 
(42) 3 - (1-6) = 
(43) (-7) - (12-4+1) = 
(44) (-9) - (4-2-5) + (-3) = 
(45) 7 - (-5+3-2) = 
(46) -8+7- (-9) + (-4) = 
(47) 7-(-2)-5 = 
(48) [4+(-2)]-4 = 
(49) [(-3)+(-9)]-(-8)= 
(50) [(-7)+3]-(-15) = 

(51) 5+3-(-2) = 
(52) (+10) ·  (+5) = 
(53) (+6) ·  (-3) = 
(54) (-9) ·  (-4) = 
(55) (-5) ·  (+7) = 
(56) (+1) ·  (+1) = 
(57) (-1) ·  (-1) = 
(58) (+1) ·  (-1) = 
(59) (+6) ·  0 = 
(60) (+1) ·  (-5) = 
(61) (-2) ·  (+1) = 
(62) (+1) ·  (+3) = 
(63) (-1) ·  (+1) = 
(64) (-6) ·  (+1) = 
(65) (+3) ·  (-4) = 
(66) (-4) ·  (+3 ) = 
(67) (-8) ·  (-6) = 
(68) 0 · (-5) = 
(69) (+9) ·  (+6) = 
(70) (-9) ·  (-6) = 
(71) (+9) ·  (-6) = 
(72) (-9) ·  (+6) = 
(73) (-6) ·  (+4) = 
(74) (+4) ·  (-6) = 
(75) (-7) ·  (-4) = 
(76) (-4) ·  (-7) = 
(77) 0 · (-9) = 
(78) (-8) ·  0 = 
(79) (+1) ·  (-7) = 
(80) (-8) ·  (-3) ·  (+1) = 
(81) 9 · 3 ·  (-2) = 
(82) 5 · (-4) ·  (-3) = 
(83) (-3) ·  (-2) ·  (-4) = 
(84) -9 · (-1) ·  3 ·  (-1) = 
(85) (+2) ·  6 ·  (-1) ·  (-2) = 
(86) -5 · (-3) ·  (+1) ·  (+2) = 
(87) 5 · (7-3) = 
(88) 9 · (6+7) = 
(89) -3 · (-5+7) = 
(90) 3 · (-6+9-2) = 
(91) -2 · (9-8+3-7) = 
(92) (3-5) ·  (7+3-5) ·  8 = 
(93) -2 · (5+3) ·  (-4) = 
(94) -(-5) ·  (-9+5) ·  6 = 
(95) (-8) ·  5 ·  (5+3-6-4) ·  2 = 
(96) (7-6) ·  (5-8) ·  2 = 
(97) - (-6+4) ·  (-9) ·  7 = 
(98) [(-5) ·  (-8)] ·  (-6) = 
(99) [(-7) + (-5)] ·  (-3) = 
(100) [(+4) - (+6)] ·  (-8) =  

1 CNúmeros : �  y  �! !
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Resolución de problemas de números enteros 
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(1) Un pasillo de 860 cm de largo y 240 cm de ancho se ha embaldosado con baldosas 
cuadradas, de la mayor dimensión posible, para caber un número entero de veces en 
cada lado. ¿Cuánto mide el lado de cada baldosa? ¿Cuántas baldosas se emplearon? 

(2) Se desea envasar 36 litros de vino en recipientes iguales de capacidad un número entero 
de litros. ¿Cuál ha de ser la capacidad de los mismos? Busca todas las soluciones 
posibles, e indica, en cada caso, el número de recipientes necesarios. 

(3) Hemos comprobado que tenemos prueba de Mates cada 10 días, de Música cada 5 días 
y de Tecnología cada 15 días. ¿Cuándo tendremos prueba de las tres asignaturas si hoy  
hemos tenido las tres? ¿Cuántas pruebas de cada signatura habremos realizado hasta 
entonces? 

(4) Tengo en casa 330 pinturas de colores y 120 rotuladores y quiero ponerlos en paquetes 
de la misma cantidad (lo más grandes posibles) cada uno para mandarlos a una ONG. 
¿Cuántos paquetes haré de cada cosa? ¿Cuántos objetos habrá en cada paquete? 

(5) He pensado un número entre 800 y 900. Para que lo adivines te diré que puedes dividirlo 
entre 2  y 15 saliendo un resultado exacto. Sin embargo, no es divisible para 11. ¿Cuál es?  

(6) Tengo en casa 1045 folios de color azul y 385 de color amarillo y quiero hacer paquetes 
con el mismo número de folios. ¿Cuál es el nº de paquetes si quiero que haya el máximo 
nº de hojas en cada uno de ellos? 

(7) Para poner planchas cuadradas de césped artificial en el Stadium Pichiclines queremos 
conseguirlas lo más grandes posible. ¿Cuánto medirá cada una y cuántas necesitaré si las 
medidas del campo son 132m por 165m? 

(8) Se desea envasar 100 litros de aceite en recipientes iguales. ,¿Cuál ha de ser la capacidad 
de los mismos? Busca todas las soluciones posibles, e indica, en cada caso, el número de 
recipientes necesarios. 

(9) En la biblioteca de mi centro hay entre 150 y 200 libros. Averigua cuántos son 
exactamente si pueden agruparse en cajas de 5, de 9, de 15 y de 18 unidades. 

(10) Quiero decorar mi carpeta con pegatinas cuadradas lo más grandes posibles. Si mi 
carpeta mide 21cm de ancho y 49 cm de largo. ¿Qué medida tendrán esas pegatinas? 
¿Cuántas necesitaré?  

(11) Las líneas de autobuses A y B inician su actividad a las siete de la mañana desde el mismo 
punto de partida. Si la línea A tiene un servicio cada 24 minutos y la línea B lo hace cada 
36 minutos, ¿a qué hora, después de las siete, vuelven a coincidir las salidas? 

(12) Deseamos partir dos cuerdas de 20 m y 30 m en trozos iguales lo más grandes que sea 
posible y sin desperdiciar ningún cabo. ¿Cuánto medirá cada trozo? 

(13) En la modalidad deportiva de ciclismo de persecución en pista, uno de los corredores da 
una vuelta al circuito cada 54 segundos y el otro cada 72 segundos. Parten juntos de la 
línea de salida 
( a )   ¿Cuánto tiempo tardarán en volverse a encontrar por primera vez en la línea de 
salida? 
( b )   ¿Cuántas vueltas habrá dado cada ciclista en ese tiempo? 
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(14) ¿Qué medida tendrá el lado de una baldosa cuadrada que se ha utilizado para 
pavimentar el suelo de un garaje de 123 dm de largo por 90 dm de ancho? (Las baldosas 
han venido justas, sin necesidad de cortar ninguna). ¿Cuántas baldosas emplearemos? 

(15) Un panadero necesita envases para colocar 250 magdalenas y 75 bizcochos en cajas, lo 
más grandes que sea posible, pero sin mezclar ambos productos en la misma caja. 
¿Cuántas unidades irán en cada caja? ¿Cuántas cajas hacen falta? 

(16) Un alumno quiere cambiar con otro cuadernos de 3,6 euros por rotuladores de 4,8 euros. 
¿Cuál es el menor número de cada clase que pueden cambiar sin que ninguno de los dos 
pierda? ¿Cuál es el valor de lo que aporta cada uno? 

(17) Los tres hijos de una familia residen en localidades diferentes a la de la casa familiar. El 
mayor visita a sus padres cada 15 días, el mediano cada 10 días y la menor cada 12 días. 
El día de Navidad se encuentra reunida toda la familia. ¿Qué día volverán a encontrarse 
los tres juntos? ¿Y el mayor con el mediano?  

(18) El número de participantes en un desfile es tal que se pueden agrupar en filas de 3 en 3, 
de 5 en 5 o de 25 en 25, pero no pueden hacerlo de 4 en 4 ni de 9 en 9. ¿Cuál es el 
número de participantes si sabemos que es mayor que 1000, pero menor que 1250? 

(19) Juan va a visitar a su abuela cada 5 días y su prima Ana cada 7 días. ¿Cada cuántos días 
coinciden en la casa de la abuela? 

(20) Una familia ha comprado, a plazos, un ordenador, una moto y un televisor. Por el 
ordenador tiene que pagar una cuota cada 3 meses, por la moto, cada 4 meses, y por el 
televisor, cada 6 meses. Si ha pagado las tres cuotas juntas en el mes de enero, ¿qué mes 
tendrá que volver a pagarlas juntas? 

(21) Dos cometas se aproximan al Sol, uno cada 25 años y otro cada 60 años. Habiéndose 
aproximado juntos al Sol en 1950, ¿en qué fecha más cercana volverán a aproximarse 
juntos? 
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SOLUCIONES 
(1) El lado de cada baldosa mide 20 cm. Necesitaré 516 baldosas. 
(2) 1 recipiente de 36 litros, 2 de 18 litros, 3 de 12 litros, 4 de 9 litros, 6 de 6 litros, 9 de 4 litros, 12 de 3 litros, 18 de 2 litros y 36 

de 1 litro. 
(3) Dentro de 30 días tendremos otra vez las tres asignaturas. Habremos tenido 3 de Matemáticas, 6 de Música y 2 de 

Tecnología. 
(4) 11 paquetes de pinturas y 4 de rotuladores. En cada paquete habrá 30 objetos. 
(5) No lo sé, porque puede ser el 810, el 840 y el 870. 
(6) 26 paquetes en total. 
(7) Necesitaré 20 planchas de césped de 33 metros de lado 
(8) 1 recipiente de 100 litros, 2 de 50 litros, 4 de 25 litros, 5 de 20 litros, 10 de 10 litros, 20 de 5 litros, 25 de 4 litros, 50 de 2 

litros y 100 de 1 litro. 
(9) Hay 180 libros. 
(10) Serán de 7 cm por 7 cm y necesitaré 21 pegatinas. 
(11) Volverán a coincidir a las 8:12 , a las 9:24 y así cada 72 minutos. 
(12) Cada trozo medirá 10 metros. 
(13) Tardarán 3 minutos y 36 segundos (216 segundos). Uno habrá dado 4 vueltas y el otro 3 vueltas. 
(14) El lado medirá 3 decímetros y emplearemos 1230 baldosas. 
(15) 25 unidades en cada caja y en total 13 cajas hacen falta. 
(16) 4 cuadernos y 3 rotuladores. El valor es de 14,4 €. 
(17) Dentro de 2 meses. El mayor y el mediano se volverán a ver en un mes. 
(18) 1050 participantes. 
(19) Cada 35 días. 
(20) El mes de enero del año siguiente. 
(21) En el año 2250. 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(1) Calcula:  
( a ) – (+ 4) – (– 5) + (– 7) = 

( b ) – (– 37) – (– 15) + (– 7) =  

( c ) (– 4) · (– 2) · (+5) = 

( d ) (+3) · (– 6) : (–2) = 

( e ) 1 – [6 · (2 + 3) – (4 + 1) · 2] · 2 = 

( f ) 1 + (3 + 4 · 2 – 6) · 2 – (5 – 7) · 2 = 

( g ) 3 – 4 · (2 – 3) · 2 + ( 4 + 3 + 2) · (–1) · 2 = 

( h ) 2 · {2 · [– 2 · (– 5 + 4) · 2] + 1 } · (–2) = 

(2) Halla todos los divisores de 40 

(3) Halla la descomposición factorial de 36, 120 y 280 

(4) Un cometa es visible desde la tierra cada 24 años y otro, cada 36 años. El último año que fueron 
visibles conjuntamente fue en 1944. ¿En qué año volverán a coincidir?  

1 RNúmeros : �  y  �! !
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(5) Modificando de un número a otro sólo una de sus cifras, y cumpliendo el criterio de divisibilidad 
que se pide a su lado, llega hasta la última fila sin repetir ninguno de los números de cinco cifras 

(6) Calcula el mcm y el MCD de 12, 30 y 36 

(7) Un zoológico quiere transportar 28 tigres y 32 gacelas a una reserva natural. Para ello va a utilizar 
jaulas, lo más grande posible, de manera que en todas ellas vayan el mismo número de animales y 
sin mezclar tigres con gacelas. ¿Cuántos animales irán en cada jaula? 

(8) En la siguiente resta se nos han borrado algunas cifras en cada número pero sabemos que el 
primero es múltiplo de 5 y de 6, y el segundo es múltiplo de 2 y de 11. ¿Cuál es el mayor resultado 
que puede dar la operación? Explica de forma razonada el proceso hasta la solución. 

1 2 3 2 1

�10
•

�4
•

�9
•

�25
•

�3
•

�6
•

�11
•

�2
•

�5
•

8 2 Múltiplo de 5 y de 6

- 3 6 Múltiplo de 2 y de 11
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(9) Tengo en mi casa un montón de juegos en CD. Los puedo organizar en cajas de 8, en cajas de 12 y 
en cajas de 5. Sabiendo que tengo más de 300 y menos de 400, ¿podrías decirme cuántos son en 
total? 

(10) Explica el algoritmo de Euclides con el ejemplo MCD (308 y 112) 

(11) Con los números 1, 2, 3, 4 y 5, utilizándolos todos una sola vez cada uno y con las operaciones que 
quieras, incluyendo paréntesis y corchetes si te hacen falta, consigue el 20 de 3 formas distintas. Si 
consigues más formas, tendrás más puntos 

(12) ¿Cuál es el número natural más pequeño que al dividirlo por 2, por 3, por 4 y por 5 da de resto 
cero? 

¿Y el número natural más pequeño que al dividirlo por 2, por 3, por 4 y por 5 da de resto uno? 

¿Y el número más pequeño que al dividirlo por 3 da de resto 2, al dividirlo por 4 da de resto 3 y al 
dividirlo por 5 da de resto 4? 
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Tipos de números 
Los números, esos fieles compañeros que nos 

acompañan en todos los momentos de nuestra vida. 
Conocemos muchos tipos de números, ya sea porque 
los usamos a diario o porque los hemos visto en algún 
documento libro (o, por qué no, en este blog): los 
naturales (0, 1, 2, 3,…), los enteros (…, -3, -2, -1, 0, 1, 2, 
3,…), los racionales (todo número que puede ponerse 
en forma de fracción), los irracionales (todo número 
que no puede ponerse en forma de fracción), los reales 
(el conjunto de todos los anteriores), los complejos… 

Pero podemos calificar a los números de muchas 
otras maneras. Hay muchas propiedades de los 
números que hacen que cuando alguno las cumple se 
le denomine de cierta 
forma. En este post 
v a m o s a v e r u n a s 
cuantas: 

Número primo: todo 
número natural mayor 
que 1 que cumple que 
sus únicos divisores son 
el 1 y el propio número. 
Ejemplos: 2, 3, 5,… 

Número compuesto: 
todo número natural 
mayor que 1 que no es 
primo. Ejemplos: 4, 6, 10, 
… 

Número perfecto : 
todo número natural que 
es igual a la suma de sus 
divisores propios (es 
decir, todos sus divisores 
e x c e p t o e l p r o p i o 
número). Por ejemplo, 6 es un número perfecto ya que 
sus divisores propios son 1, 2, y 3 y se cumple que 
1+2+3=6. Los números 28, 496 y 8128 también son 
perfectos. 

Número semiperfecto: todo número natural que 
cumple que es igual a la suma de algunos de sus 
divisores propios. Por ejemplo, 18 es semiperfecto ya 
que sus divisores son 1, 2, 3, 6, 9 y se cumple que 
3+6+9=18. 

Número abundante: todo número natural que 
cumple que la suma de sus divisores propios es mayor 
que el propio número. Por ejemplo, 12 es abundante ya 
que sus divisores son 1, 2, 3, 4 y 6 y se cumple que 
1+2+3+4+6=16, que es mayor que el propio 12. 

Número deficiente: todo número natural que 
cumple que la suma de sus divisores propios es menor 
que el propio número. Por ejemplo, 16 es un número 
deficiente ya que sus divisores propios son 1, 2, 4 y 8 y 
se cumple que 1+2+4+8=15, que es menor que 16. 

Números amigos: parejas de números que cumplen 
que la suma de los divisores propios de cada uno de 
ellos da como resultado el otro número. Por ejemplo, 
220 y 284 son números amigos. 

Cuadrado: todo número natural que es el cuadrado 
de otro número natural. Por ejemplo, 9 es un cuadrado 
ya que 9=32. 

C u b o : t o d o n ú m e ro 
natural que es el cubo de 
otro número natural. Por 
ejemplo, 125 es un cubo 
ya que 125=53. 

N ú m e r o f e l i z : t o d o 
n ú m e ro n a t u ra l q u e 
cumple que si sumamos 
los cuadrados de sus 
dígitos y seguimos el 
p r o c e s o c o n l o s 
resultados obtenidos el 
r e s u l t a d o e s 1 . Po r 
ejemplo, el número 203 
es un número feliz ya que 
 22+02+32=13;  
   
 12+32=10;  
   
 12+02=1 

Número infeliz: todo número natural que no es un 
número feliz. Por ejemplo, el número 16 es un número 
infeliz. 

Número palindrómico: número natural que se lee 
igual de derecha a izquierda y de izquierda a derecha. 
Por ejemplo 1348431. 

Número vampiro: todo número natural para el cual 
exista una factorización formada por lo dígitos del 
propio número. Por ejemplo, el número 126 es un 
número vampiro ya que lo podemos factorizar así: 
126=21·6.  

1 LNúmeros : �  y  �! !
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Ahora debes elegir uno de los apartados del tema que quieras ( vídeo, ejercicio, prueba individual, prueba de 
equipo, lectura, cálculo, resumen, infografía, … ) y explicar por qué lo eliges ( porque he aprendido, porque me 
gustó, porque no me gustó, porque no sabía y ahora sé, me hace sentir bien,… ) 

De este tema selecciono:  

Porque:  

E CNúmeros : �  y  �! !

E C

P
1
2
3
4
C
5
R

�� �� ��
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¿Qué es una fracción? 
Fracciones en entornos cotidianos 
Fracciones equivalentes 
Comparación y ordenación de fracciones  
Representación de fracciones 
Operaciones con fracciones 
Números decimales 
Representación, ordenación y operaciones con decimales 
Relación entre fracciones y decimales. Fracción generatriz 
Conversión y operaciones 
Potencias de números enteros y fraccionarios con exponente natural.  
Operaciones con potencias 
Potencias de base 10 
Notación científica 
Cuadrados perfectos 
Raíces cuadradas 
Estimación y obtención de raíces aproximadas 

2 PNúmeros : �  y  �! !
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¿Qué es una fracción? 

Fracciones en entornos cotidianos 

Fracciones equivalentes 

Comparación y ordenación de fracciones  

Representación de fracciones 
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(1) Escribe, en cada caso, la fracción del total que corresponde a la parte indicada: 
(a) En una urbanización se vendieron 15 casas de 25 que se habían construido. 

¿Qué fracción se vendió? 

(b) De una docena de huevos se rompieron tres. ¿Qué fracción quedaron 
enteros? 

(c) De los 30 alumnos que hay en clase, 8 llevan gafas. ¿Cuál es la fracción del 
total de alumnos que no llevan gafas? 

(2) Transforma cada una de estas fracciones a número: 

(a) �    

(b) �   

(3) Calcula: 

(a) �  de 156 =  

(b) �  de 20 =  

(4) Comprueba si son equivalentes los siguientes pares de fracciones: 

(a) �  y  �  

(b)  �  y �   

(5) Escribe tres fracciones equivalentes en cada caso usando amplificación y 
simplificación: 

(a) �  =   �    =   �    =   �  

(b) � =   �    =   �    =   �  

8
5
=

3
4
=

12
13

8
5

5
15

3
9

12
13

14
16

3
5

40
50
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(6) Escribe en cada caso una fracción equivalente que cumpla la condición indicada: 

(a) Escribe una fracción equivalente a  �   que tenga por denominador 21 

(b) Escribe una fracción equivalente a  �  que tenga por numerador 24 

(7) Calcula la fracción irreducible de cada una de estas fracciones: 

(a) �   

(b) �  

(8) Reduce a común denominador y ordena de mayor a menor las siguientes 

fracciones: � , �  , � y �  

(9) Dibuja las siguientes fracciones en la recta numérica: � ,  �  y �  

3
7

3
7

75
125

=

108
48

=

5
9

3
5

2
3

4
7

3
5

11
3

−13
4
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Simplificaciones: 

(a) �   

(b) �  

(c) �  

(d) �  

(e) �  

(f) �  

(g) �  

(h) �  

(i) �  

(j) �   

Sumas y restas: 

(a) �  

(b)�   

(c) �  

(d)�   

(e) �   

(f) �   

(g)�  

(h) �   

(i) �  

(j) �  

Multiplicaciones: 

(a) �  

(b) �    

(c) �  

(d) �   

(e) �  

(f) �    

(g) �  

(h) �  

(i) �  

(j) �  

Divisiones:  

(a) �  

(b)�  

(c) �  

(d)�  

(e) �  

(f) �  

(g) �  

(h) �  

(i) �  

(j) �  

2 CNúmeros : �  y  �! !

18
24

=

18
36

=

15
45

=

12
60

=

16
40

=

32
48

=

50
55

=

48
54

=

16
36

=

36
48

=

1
2
− 1
4
=

1− 3
4
=

1− 1
3
=

1
5
+ 1
10

=

1− 1
10

=

2− 3
2
=

1
6
− 1
9
=

3
4
− 1
10

=

5
2
− 3
4
=

15
8

+ 3
4
=

1
3
⋅ 1
2
=

2 ⋅ 1
4
=

4 ⋅ 1
6
=

1
8
⋅8 =

2 ⋅ 1
2
=

6
5
⋅5
6
=

2
5
⋅2 =

3
5
⋅5 =

2
3
⋅5
6
=

5
9
⋅ 9
10

=

3
5
: 7
10

=

11
14

: 22
14

=

5
6
: 2
3
=

3
8
: 5
6
=

7
8
:14
9

=

3
5
: 6
7
=

3
4
: 4
3
=

3
5
: 3
10

=

8: 1
2
=

3
8
:5 =
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Operaciones con fracciones 

�  

Operamos de dentro hacia afuera los paréntesis con el mcm(4 y 3) =12 … 

�  

Agrupamos el interior del corchete… 

�  

Operamos con lo que queda y el mcm(6 y 12) = 12 … y si se puede, se simplifica 

�  

�  

Simplificamos todas las fracciones que se puedan antes de operar nada… 

�  

Simplificamos factores iguales en el numerador y denominador… 

�  

Operamos multiplicaciones y divisiones… 

�  

2 2Números : �  y  �! !

5
6
− 1− 1

4
+ 2
3

⎛

⎝⎜
⎞

⎠⎟
⎡

⎣
⎢
⎢

⎤

⎦
⎥
⎥
=

= 5
6
− 1− 3+8

12
⎛

⎝⎜
⎞

⎠⎟
⎡

⎣
⎢
⎢

⎤

⎦
⎥
⎥
= 5
6
− 1− 11

12
⎛

⎝⎜
⎞

⎠⎟
⎡

⎣
⎢
⎢

⎤

⎦
⎥
⎥
= 5
6
− 1− 11

12
⎡

⎣
⎢

⎤

⎦
⎥ =

= 5
6
− 12−11

12
⎡

⎣
⎢

⎤

⎦
⎥ =

5
6
− 1

12
⎡

⎣
⎢

⎤

⎦
⎥ =

5
6
− 1
12

=

= 10−1
12

= 9
12

= 3
4

30
75

⋅85
68

− − 57
209

⋅506
184

⎛

⎝⎜
⎞

⎠⎟
− 460
276

: 232
174

=

2
5
⋅ 5
4
− − 3

11
⋅11
4

⎛

⎝⎜
⎞

⎠⎟
− 5
3
: 4
3
=

2
5
⋅ 5
4
− − 3

11
⋅ 11
4

⎛

⎝
⎜

⎞

⎠
⎟ −

5
3
: 4
3
=

2
4
− − 3

4
⎛

⎝⎜
⎞

⎠⎟
− 5
4
= 2
4
+ 3
4
− 5
4
= 0
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Resuelve las siguientes operaciones de fracciones y comprueba el resultado: 

(1) �   

(2) �   

(3) �   

(4) �   

(5) �   

(6) �   

2− 1
4
− 7
9
− 1
12

= 8
9

4− 5
8

⎛

⎝⎜
⎞

⎠⎟
− 5− 3

4
⎛

⎝⎜
⎞

⎠⎟
+ 3− 1

2
− 3
8

⎛

⎝⎜
⎞

⎠⎟
= 5
4

1
2
− 1− 1

3
⎛

⎝⎜
⎞

⎠⎟
⎡

⎣
⎢
⎢

⎤

⎦
⎥
⎥
+ 1

2
− 1− 1

4
⎛

⎝⎜
⎞

⎠⎟
⎡

⎣
⎢
⎢

⎤

⎦
⎥
⎥
+ 1

2
− 1− 1

6
⎛

⎝⎜
⎞

⎠⎟
⎡

⎣
⎢
⎢

⎤

⎦
⎥
⎥
= − 3

4

1
2
+ 3
2
⋅ 1
6

1
2
+ 3
2

⎛

⎝⎜
⎞

⎠⎟
: 1
6

= 1
16

1+
1+ 1

2
2

1−
1− 1

3
3

= 9
4

92
46

− 6
12

+ 14
42

⎛

⎝⎜
⎞

⎠⎟
⎡

⎣
⎢
⎢

⎤

⎦
⎥
⎥
− 1+ 15

30
− 15
45

⎛

⎝⎜
⎞

⎠⎟
⎡

⎣
⎢
⎢

⎤

⎦
⎥
⎥
= 0
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(1) He pagado �  de una bici que costaba 90€. ¿Cuánto me falta por pagar? 

(2) He pagado �  de una bici y me faltan 90€ por pagar, ¿cuánto costaba la bici? 

(3) He pagado �  de una bici que suponen 90€ del total, ¿cuánto costaba la bici? 

(4) Mi padre se ha comido �  de la tableta de turrón y mi madre �  de lo que quedaba. Si 

costó 4€, ¿cuántos contamos se comió cada uno?. ¿Qué fracción queda? 

2 3Números : �  y  �! !

2
5

2
5

2
5

1
8

2
7
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(5) Ernesto ha recorrido, en su paseo, dos quintas partes del camino que tiene una longitud 
total de 8Km ¿Cuánto le falta para llegar al final? 

(6) De una vela de cera se han consumido ya tres décimas partes. Si el trozo que queda mide 
14 cm, ¿cuál era la longitud total de la vela? 

(7) Un tren ha cubierto ya tres quintos de su itinerario. Si aún le faltan 84 kilómetros hasta el 
final, ¿cuál es la longitud total del recorrido? 

(8) Raquel se ha gastado  �  de su dinero en un cómic. Si aún le quedan 21 euros, ¿cuánto 

tenía al principio? ¿Cuánto le costó el cómic? 

(9) Una familia gasta �  de su presupuesto en vivienda y  �  en comida. Si en vivienda gasta 

5400 euros anuales, ¿qué cantidad gasta al año en comida? 

3
10

2
5

1
3
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(10) El resultado de un examen ha sido: �  de los alumnos y alumnas ha obtenido 

sobresaliente,  �  notable, �  bien y  �   suficiente. ¿Qué fracción de los alumnos ha 

suspendido el examen? 

(11) ¿Cuántas botellas de 2 litros se pueden llenar con una garrafa de 30 litros? ¿Qué 
operación resuelve el problema? 

(12) ¿Cuántas botellas de �  de litro se pueden llenar con una garrafa de 30 litros? 

(13) Con el contenido de un bidón de agua se han llenado 40 botellas de �  de litro. ¿Cuántos 

litros de agua había en el bidón? 

(14) Un frasco de perfume tiene una capacidad de  �  de litro. ¿Cuántos frascos de perfume 

se pueden llenar con el contenido de una botella de �  de litro? 

1
10

3
10

1
6

1
3

3
4

3
4

1
20

3
4
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(15) De un depósito que contenía 1.000 litros de agua se han sacado: primero, �   del total y, 

después, �  del total. ¿Cuántos litros quedan? 

(16) De un depósito que estaba lleno se han sacado, primero, �  del total y, después, �  del 

total. Sabiendo que aún quedan 400 litros, ¿cuál es la capacidad del depósito? 

(17) Un vendedor despacha, por la mañana, las �  partes de las naranjas que tenía. Por la tarde 

vende  �  de las que le quedaban. Si al terminar el día aún le quedan 100 kg de naranjas, 

¿cuántos kilos tenía? 

1
5

3
4

2
3

1
5

3
4

4
5
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(18) Una amiga me pidió que le pasase un escrito a ordenador. El primer día pasé �  del 

trabajo total, el segundo �  de lo restante, el tercero �  de lo que faltaba y el cuarto lo 

concluí, pasando 30 folios. ¿Puedes averiguar cuántos folios tenía el escrito? 

(19) De un grupo de wathsapp, �  de ellos juega al baloncesto. De los que quedan, la mitad 

prefiere el balonmano y los 16 restantes, de deporte ni hablar… Sabiendo que acaban de 
abandonar el grupo 3 personas, ¿cuántos quedan ahora? 

(20) Escribe un problema donde aparezcan al menos 2 fracciones y cuyo resultado final sea 
120 bocadillos. 

1
4

1
3

1
6

1
5
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Números decimales 

Representación, ordenación y operaciones con decimales 

(1) Escribe con cifras: 

( a ) Tres diezmilésimas = 

( b ) Doce cienmilésimas = 

( c ) Quinientas cuatro milésimas = 

(2) Escribe en centésimas: 

( a ) 7 unidades = 

( b ) 6 décimas = 

( c ) 400 milésimas = 

( d ) 3 milésimas = 

(3) Calcula el cociente de cada división e indica si se trata de un decimal exacto o un 

decimal periódico: 

( a ) 3:4 = 

( b ) 5:3 = 

( c ) 7:6 = 

(4) ¿Qué valores se asocian a los puntos A, B, C y D en la siguiente recta numérica?

�  

2 4Números : �  y  �! !

!
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(5) Ordena de menor a mayor: 

( a ) 7,27        7,25       7,3        7,269        7,33 

( b ) 9,35        9,4        9,36        9,354        9,3 

(6) Intercala un número decimal entre cada pareja de números: 

( a ) 16,5  <  ………………  <  16,6 

( b ) 2,45  <  ………………  <  2,5 

(7) Calcula: 

( a ) 13,54 + 6,325 + 8,212 = 

( b ) 5,234 + 57,2 – 32,024 = 

( c ) 7,45 · 1,25 = 

(8) Calcula hasta las centésimas: 

( a ) 4 : 7 = 

( b ) 34 : 0,5 = 

( c ) 74,5 : 6,25 = 

(9) Un restaurante encarga a una frutería 7 kg de manzanas a 2,15€/kg, 6 kg de 

mandarinas a 2,55 €/kg y 10 kg de patatas a 0,80 €/kg. ¿Cuánto costó el pedido en 

total? 

(10) El perímetro de un triángulo isósceles mide 42,36cm y el lado desigual mide 

15,89cm. ¿Cuánto miden los otros lados? 
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Relación entre fracciones y decimales. Fracción generatriz 

Conversión y operaciones 

(1) Indica a la izquierda de la letra el tipo de número que es, escríbelo con periodo 

(si es que lo tiene)  y escribe la fracción generatriz correspondiente a los 

siguientes números decimales:  

(a) 2,5 = 

(b) 2,55555… = 

(c) 3,9 = 

(d) 0,033333… = 

(e) 0,27 = 

(f) 35,0088888… = 

(g) 8,922222… = 

(h) 4,152 = 

(i) 0,035353535… = 

(j) 0,05 = 

(k) 0,102020202… = 

(l) 0,12121212… = 

2 5Números : �  y  �! !
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(m) 0,125 = 

(n) 0,00072 = 

(o) 13,10101010… = 

(p) 2,23232323… = 

(q) 142,55555… = 

(r) 4,023023023… = 

(s) 0,003003003… = 

(t) 7,211111… = 

(u) 22,0959595… = 

(v) 0,0089898989… = 

(w) 0,1213213213… = 

(x) 4,4159595959… =  

(2) Completa la tabla: 

(3) Realiza la estimación de la siguiente operación y la operación exacta. Después, calcula el 
error absoluto cometido sabiendo que es el valor absoluto de la diferencia entre el valor 
exacto y la estimación. 

 �    �  

Número Orden de aproximación Truncamiento Redondeo

13,2345 Milésimas
0,0371 Centésimas

1,239843 Diezmilésimas
12345 Decenas
76543 Centenas

3,5014-2,5002 ⋅0,999+3,004:1,502 = 3,5014-2,5002 ⋅0,999+3,004:1,502 ≈
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Potencias de números enteros y fraccionarios con exponente natural.  
Operaciones con potencias 

Completa los huecos o realiza las operaciones hasta conseguir una sola potencia de base y 

exponente positivo (signo aparte) y comprueba el resultado, señalando los errores que 

encuentres: 

(1) ! ! ! ! !  

(2) !   

(3) !     

(4) ! ! !  

(5) !   

2 6Números : �  y  �! !

3 ⋅3 = 33

32 = 1
3−2

72 ⋅7−4 = 72

52 ⋅5 = 5−6

− 1
3

⎛

⎝⎜
⎞

⎠⎟

2

= + 1
9
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(6) ! ! !  

(7) !    

(8) ! ! !  

(9) !    

(10) !   

(11) ! ! ! ! !  

(12) !   

(13) !     

(14) ! ! !  

(15) !      

(16)  ! ! !  

(17)  !  

(18) !   

(19)  !    

(20) !   

−5( ) : −5( )2 = 5

1
−5( )−4

= 54

7−8 ⋅7 = 73

3−5 ⋅32 = 1
33

−3( )−4 ⋅ −3−4( ) ⋅ −3( )5 = − 1
33

3 :3 = 1
34

−3( )−2⎡
⎣⎢

⎤
⎦⎥

5

= 1
310

a7 :a8( )2 ⋅a−3 = a−5

−3( ) ⋅ −3( )2 = 1
36

−3−6( ) ⋅34 = 1

3
      
       

x−12 : x = 1
x4

−6( )9 ⋅ 12( )−8 ⋅ −9( )−6 = − 1
27311

23( )−4 ⋅ −2( )5
2−3 ⋅ −2( )6

= 1
210

−x( )2 ⋅x−3 ⋅ −x4( )
x−2 ⋅ −x( )−4

= −x9

−a( )−3 ⋅ −a4( ) ⋅ −a( )−6

−a( )2⎡
⎣⎢

⎤
⎦⎥

−4

⋅ −a−2( )
= −a5
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Potencias de base 10 

   

Notación científica 

(1) Escribe en forma de potencia de 10: 
(a) 1.230.000.000.000.000 = 

(b) 123.500.000 = 1235 · 10 10 
(c) 0,0000256 = 256 · 10 -7 
(d) 0,0000000058 = 
(e) 99231000 = 99231 · 10 3 
(f) 0,0012 = 

(2) Completa los huecos: 

(a) 45 · 10  �  = 0,00000045 

(b) 123 · 10  �  = 1230000000000 

(c) 78,9  · 10   = 78900000000 

(d) 235 · 10  �  = 0,00000000235 
(3) Escribe en notación científica: 

(a) 1.230.000.000.000.000 = 
(b) 123.500.000 = 
(c) 0,0000256 = 
(d) 0,0000000058 =  
(e) 99231000 = 
(f) 0,0012 = 23 · 10 20 

(4) Busca y realiza una tabla con los principales prefijos utilizados con las diferentes potencias 

de 10 desde �  hasta �  

2 7Números : �  y  �! !

10−12 1012
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Cuadrados perfectos 

Raíces cuadradas :  

�   

�  

Estimación y obtención de raíces aproximadas 

(1) Operaciones con raíces:  

(a) �   

(b) �   

(c) �   

(d) �   

(e) �   

(f) �   

(g) �   

(h) �   

(i) �   

(j) �   

(k) �   

(l) � 2 

2 8Números : �  y  �! !

a⋅b =

a
b
=

6 ⋅ 6 =

2 ⋅ 18 =

20 ⋅ 45 =

5
2
⋅ 2

5
=

20 : 5 =

5 : 1
5
=

3 ⋅ 1
12

=

6 ⋅ 2
3
=

3 ⋅ 12 =

3 : 1
27

=

2
3
⋅ 8

27
=

6
11

: 3
22

=
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Jerarquía de las operaciones 

Realiza las siguientes operaciones combinadas y comprueba el resultado : 

(1) �   

(2)  �  

2 9Números : �  y  �! !

0,
⌢
3−0,4+0,75−0,8

⌢
3−0,625 = − 31

40

30 ⋅0,7−33 ⋅1,25+9 ⋅1,2
⌢
3 = −183

20
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(3) �    

(4) �   

(5) �    

0,4 ⋅  1,25 ⋅  ( 0,75 : 4,5 ) - 3
7

 ⋅1,75 ⋅  ( 2,
⌢
6 + 1,

⌢
3 ) ⋅  0,25= - 2

3

0,
⌢
3−0,4( ) ⋅57

⎡

⎣
⎢

⎤

⎦
⎥ ⋅4,
⌢
6−0,

⌢
3 ⋅ 0,

⌢
6− 0,8:0,9( )⎡

⎣
⎤
⎦ = − 4

27

2,
⌢
3 ⋅ 0,36 −1,2

⌢
9: 1,44 +0,25: 0,25 = 49

60
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(6) �  

(7)  �  

(8) �  

36 −8:2−2 +6,3 ⋅50 −22 −3 9 = −327
10

3−4 ⋅2,5−0,12 ⋅1,15! − 0,49 ⋅7−1 = 98
2475

0,4( )−2 : 6,25 − 130

360
+0,
⌢
6 ⋅0,1

⌢
6−10−2 : 1,44 − 2−3

3−1 =
89
40
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(1) Dibuja en la recta numérica las siguientes fracciones:   �   ;   �  ;  �  ; �  

(2) He pagado �  de un ordenador que suponen 840 € del precio de la misma, ¿cuánto vale 

el ordenador? 

(3) He pagado �  de un ordenador que vale 840 €, ¿cuánto me queda por pagar? 

(4) He pagado �   de un ordenador y me quedan por pagar 840 €, ¿cuánto vale el 

ordenador? 

(5) Luisa tiene dos quintos de la edad de Ana, que a su vez, tiene los tres cuartos de la edad 

de Silvia, que tiene 40 años. ¿Qué edad tiene Luisa? 

2 RNúmeros : �  y  �! !

7
5

9
2

−13
4

147
8

7
15

7
15

7
15
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(6) Con el contenido de un tonel lleno 120 botellas de  �  de l y 100 botellas de �  de l. 

¿Cuánto vino había en el tonel? 

(7) Me he gastado � de los 70 € que llevaba. ¿Cuántos € me quedan? 

(8) Al comprar una camiseta me han rebajado �  su valor y he pagado 25’2 €. ¿Cuánto 

costaba sin rebajar? 

(9) Un jugador de balonmano mete los  �  de los goles de su equipo y otro jugador la cuarta 

parte. Si los demás han metido 24 goles. ¿cuántos goles marcó el equipo? 

(10) La pizza que compramos para cenar costó 16,80 euros y yo me comí  �  ¿cuánto debería 

pagar? 

3
4

2
5

2
7

2
9

3
8

3
8
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(11) Escribe y resuelve un enunciado de problema de frascos con fracciones en sus datos cuya 
solución sea 20 botellas 

(12) Un nadador lleva recorridos los  �  de la piscina y otro los � , ¿cuál de los dos va delante 

del otro? 

(13) En el grupo de Daniel han suspendido  la última prueba individual �  de los compañeros 

mientras que en el grupo de Pedro han aprobado � . ¿Dónde ha ido mejor la prueba? ¿Es 

cierto que en total han aprobado � ?. Demuéstralo. 

(14) Completa la tabla: 

3
12

8
32

2
5

5
8

8
13

Número Orden de aproximación Truncamiento Redondeo

13,2345 Décimas
0,0371 Centésimas

1,239843 Milésimas
12345 Centenas
76543 Unidades de millar
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(15) Realiza la siguiente operación simplificando antes de operar:  

            �  

(16) Realiza la siguiente operación combinada: 

           �  

224
14

⋅ 26
52

⎛

⎝⎜
⎞

⎠⎟

3

− 60
18

⋅ 315
3500

+ 99
33

: 34
136

=

3,54! −3,27!

6,36! −3,45!
1
3
+ 1
6
− 1
9

1+ 1
3
+0,83

⌢

⋅18,6
⌢

0,25
=
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PALABRAS Y NÚMEROS 
Gloria Fuertes 

En el cielo una luna se divierte.  
En el suelo dos bueyes van cansados. 

En el borde del río nace el musgo.  
En el pozo hay tres peces condenados. 

En el seco sendero hay cuatro olivos, 
en el peral pequeño, cinco pájaros, 

seis ovejas en el redil del pobre, 
-en su zurrón duermen siete pecados- 

Ocho meses tarda en nacer el trigo,  
nueve días tan solo el cucaracho;  

diez estrellas cuento junto al chopo. 

Once años tenía, 
doce meses hace que te espero, 

por este paraguas trece duros pago. 

EL BURRO EN LA ESCUELA 
Gloria Fuertes 
Una y uno, dos  
Dos y una, seis.  
El pobre burrito  

Contaba al revés. 

 
¡No se lo sabe! 

-Sí me lo sé.  
-¡Usted nunca estudia!  

Dígame ¿por qué? 

 
-Cuando voy a casa 
no puedo estudiar; 

mi amo es muy pobre,  
hay que trabajar. 

 
Trabajo en la noria  
Todo el santo día.  

¡No me llame burro,  
profesora mía! 

LA FAMILIA TRIÁNGULO 
Danny Perich Campana  
Todos los triángulos somos  
polígonos muy amigables, 

3 lados, 3 ángulos, 3 vértices,  
nuestros elementos principales 

Yo soy el equilátero  
y mis lados iguales tengo, 

y por más que me estiren y estiren 
mis ángulos inalterables mantengo 

Cada uno de ellos mide 
exactamente 60 grados 

y cuando me trazan una altura 
quedo en dos partes iguales, cortado. 

Yo soy su hermano isósceles  
tengo tan solo dos lados iguales 

y opuestos a ellos, modestamente, 
dos ángulos que lo mismo valen 

De mis hermanos soy el más desordenado, 
como escaleno me han bautizado, 
mis ángulos son todos desiguales 

y lo mismo pasa con mis lados. 

El que no se hace mayor problemas 
es mi primo acutángulo 

pues menos de 90 grados tiene 
la medida de sus ángulos. 

Pero el más chistoso de todos 
es el tío obtusángulo 

que entre 90 y 180 grados 
tiene uno de sus ángulos. 

Y si preguntan por el más famoso, 
no hay duda: triángulo rectángulo 

con un ángulo de 90 grados 
a sus catetos afirmando. 

A su lado más largo 
por hipotenusa han bautizado,  

¿creerías que en tan pequeño triángulo  
el más grande teorema se ha creado? 

Pitágoras fue el matemático 
que descubrió por sabio y sus musas 

que al sumar el cuadrado de los catetos,  
resulta igual que el cuadrado de la hipotenusa. 

Y esta historia familiar finaliza,  
en otro momento nos juntaremos 
para hablar de los cuadriláteros  

y de todo su parentesco. 

2 LNúmeros : �  y  �! !
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Ahora debes elegir uno de los apartados del tema que quieras ( vídeo, ejercicio, prueba individual, prueba de 
equipo, lectura, cálculo, resumen, infografía, … ) y explicar por qué lo eliges ( porque he aprendido, porque me 
gustó, porque no me gustó, porque no sabía y ahora sé, me hace sentir bien,… ) 

De este tema selecciono:  

Porque:  

E CNúmeros : �  y  �! !

E C

P

1

C

2

3

4

5

6

7

8

9

R

�� �� ��
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Razón y proporción 

Magnitudes directa e inversamente proporcionales  

Constante de proporcionalidad  

Resolución de problemas en los que intervenga la proporcionalidad directa o 

inversa o variaciones porcentuales  

Repartos directa e inversamente proporcionales  

Elaboración y utilización de estrategias para el cálculo mental, para el cálculo 

aproximado y para el cálculo con calculadora u otros medios tecnológicos  

Cálculos con porcentajes (mental, manual, calculadora) 

Aumentos y disminuciones porcentuales 

3 Proporcionalidad Numérica P
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(1) Calcula mentalmente y responde: 

(a) Tres kilos de naranjas cuestan 2,4 euros. ¿Cuánto cuestan dos kilos? 

(b) Seis obreros descargan un camión en dos horas. ¿Cuánto tardarán cuatro obreros? 

(c) 200 g de jamón cuestan 4 €. ¿Cuánto costarán 150 gramos? 

(d) Un avión, en 3 horas, recorre 1 500 Km ¿Cuántos kilómetros recorrerá en 5 horas? 

(e) Cuatro “tetra-brik” de leche han costado 2,40 euros. ¿Cuánto cuesta uno? ¿Y tres? 

(f) Cuatro bolígrafos cuestan 4,8 euros. ¿Cuánto costarán tres bolígrafos? ¿Y diez 

bolígrafos? 

(g) Cien gramos de mortadela cuestan 0,72 euros. ¿Cuánto costarán 50 gramos? ¿y 300 

gramos? 

(h) Un camión ha recorrido 120 Km. en hora y media. Si sigue a la misma velocidad, 

¿qué distancia recorrerá en cuatro horas y media? 

(2) Calcula mentalmente los siguientes porcentajes: 

(a) 5 % de 200 = 

(b) 5 % de 6000 = 

(c) 3 % de 150 = 

(d) 3 % de 4000 = 

(e) 7 % de 200 = 

(f) 7 % de 50 = 

(g) 10 % de 470 = 

(h) 10 % de 54 = 

(i) 20 % de 4200 = 

(j) 20 % de 12 = 

(k) 25 % de 400 = 

(l) 25 % de 8 = 

(m) 25 % de 120 = 

(n) 25 % de 848 = 

(o) 2 % de 200 = 

(p) 2 % de 6000 = 

(q) 6 % de 150 = 

(r) 6 % de 4000 = 

(s) 9 % de 200 = 

(t) 9 % de 50 = 

(u) 30 % de 470 = 

(v) 30 % de 54 = 

(w) 40 % de 4200 = 

(x) 40 % de 12 = 

(y) 50 % de 400 = 

(z) 50 % de 8 = 

(aa) 50 % de 120 = 

(bb) 50 % de 848 = 

3 Proporcionalidad Numérica C
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Razón y proporción. Términos de una proporción 

Propiedad fundamental de las proporciones PFP 

Calculo del término desconocido de una proporción 

(1) Forma dos proporciones con los números 6, 13, 26, 3 (recuerda la PFP) 

3 Proporcionalidad Numérica 1
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(2) Nombra el término o términos que faltan y calcúlalos: 

!    

!    

!      

!     

!    

!  

(3) Calcula el término que falta en cada proporción: 

 !  

!  

!    

!    

!  

!  

!   

!  

2
7
= 14

x

8
4
= 4
x

x
2
= 72

x

9
3
= x
9

2
3
= x
27

7
x
= x
28

2
2,2

= 0,5
x1

x2

0,3
= 1
4

5
4
= 1,25

x3

1,5
x4

= 2
6

x5

4
= 2,4

2

6
x6

= 2,4
2

x7
15,4

= 6
13,2

x8

4,4
= 6
13,2
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Magnitud 

Magnitudes dependientes 

Magnitudes directamente proporcionales  MDP 

Magnitudes inversamente proporcionales  MIP 

Constante de proporcionalidad 

3 Proporcionalidad Numérica 2
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Di si se relacionan de forma directa ( D ), inversa ( I ) o no guardan relación ( X ) las siguientes 

magnitudes: 

Cantidad de pienso que tengo y animales que puedo alimentar   

Número de chucherías que compro y dinero que me queda después de pagar   

Número de horas de estudio y número de suspensos 

Kilómetros que corro y fuerza que consigo para mis piernas 

Horas que veo la tele y horas que me quedan para leer 

Dinero que malgasto y dinero que puedo dar a alguna organización de ayuda humanitaria 

% de descuento en las rebajas y dinero que ahorro comprando 

Kilogramos de fruta que compro y peso que llevarán las bolsas de la compra 

Tiempo que estoy bien sentado y cansancio que se acumula en mi espalda 

Velocidad de un avión y tiempo que tarda en despegar 

Enuncia las magnitudes que aparecen en cada problema e indica su relación: 

(1) Una fuente ha tardado 72 segundos en llenar una garrafa de 6 litros. ¿Cuánto tardará en 
llenar un cántaro de 25 litros? 

(2) Un corredor de maratón lleva recorridos 15 km en 45 minutos. Si continúa a la misma 
velocidad, ¿cuánto tardará en cubrir los próximos 6 km? ¿Y en completar los 42 km de la 
maratón? 

(3) Una máquina embotelladora llena 45 botellas en 5 minutos. ¿Cuántas podrá llenar en una 
hora? ¿Cuánto tardará en llenar 180 botellas? 

(4) Seis obreros descargan un camión en dos horas. ¿Cuánto tardarían en hacer el mismo 
trabajo ocho obreros? 
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(5) Un ganadero tiene forraje para alimentar a sus 20 vacas durante 60 días. Si compra 10 
vacas más, ¿cuantos días podrá alimentarlas con las mismas provisiones? 

(6) Una tubería que aporta un caudal de 45 litros por minuto llena un depósito en hora y 
media. ¿En cuanto tiempo se llenará el depósito si se aumenta el caudal hasta los 90 litros 
por minuto? ¿Y si sólo se aumenta hasta 60 litros por minuto? 

(7) Un coche tarda tres horas en hacer el trayecto de A a B a la velocidad de 90 km/h. ¿Cuánto 
tardará en el viaje de regreso si lleva una velocidad de 120 km/h? 

(8) Un tren, a 80 km/h, tarda 5 horas en ir de la población A a la población B. ¿A qué 
velocidad deberá hacer el viaje de vuelta para cubrir el recorrido en 4 horas? 

(9) Ocho máquinas tejedoras, en cuatro días, hacen 384 chalecos de punto. ¿Cuántos 
chalecos fabricarán cinco de esas máquinas en tres días? ¿Y nueve máquinas en dos días? 

(10) Un cine, dando dos sesiones diarias, puede dar entrada a 18000 personas en 30 días. ¿A 
cuántas personas podrá recibir este local en 45 días si amplía su oferta a tres sesiones 
diarias? 

0LJXHO�ÉQJHO�0LJXHO�=DUUDODQJD ������



Repartos 
Repartos Directamente Proporcionales RDP 
Repartos Inversamente Proporcionales RIP 

(1) Reparte de forma DP 2900 entre 4, 6 y 15 

(2) Reparte de forma IP 2900 entre 4, 6 y 15 

(3) Reparte de forma directamente proporcional 200€ entre dos hermanos según su edad 

sabiendo que tienen 8 años y 12 años 

(4) Dos premiados se reparten 1000€  de forma inversamente proporcional a los fallos 

cometidos, que son 2 y 3 fallos respectivamente 

3 Proporcionalidad Numérica 3
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Problemas de Proporcionalidad Numérica 
Reducción a la unidad RU 
Regla de Tres Directa RTD 
Regla de Tres Inversa RTI 
Regla de Tres Compuesta RTC 

Realizo 25 ejercicios de matemáticas en 1 hora y cuarto. ¿Cuánto me cuestan 12 ejercicios?  

Marchando a 72 km / h mi coche realiza un trayecto en dos horas. ¿Qué velocidad llevaré con 

mi bicicleta si quiero recorrer el mismo camino en 9 horas? 

Tres albañiles trabajan 6 horas al día para construir dos tapias. ¿Cuántas horas tendrían que 

trabajar 4 obreros para construir tres tapias? 

3 Proporcionalidad Numérica 4
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(1) Ocho máquinas tejedoras, en cuatro días, hacen 384 chalecos de punto. ¿Cuántos días necesitarán 
cinco de esas máquinas para fabricar 180 chalecos?   

(2) En un mercado me cobran 180 euros por 15 cajas de naranjas. ¿Cuánto me costarán 11 cajas? 
(3) Un ganadero necesita 750 kilos de pienso para alimentar a 50 vacas durante 10 días. ¿Durante 

cuántos días podrá alimentar a 40 vacas con 1800 kilos de pienso? 
(4) Un camión cargado, a 60 km/h, recorre cierta distancia en 9 horas. , ¿Cuánto tiempo invertirá en el 

viaje de vuelta, descargado, a 90 km/h? 
(5) Sabiendo que cinco sillas han costado 155 euros, ¿cuánto costarán 12 sillas de la misma calidad y 

precio? 
(6) Si cuatro entradas para el cine han costado 15,2 euros, ¿cuánto costarán cinco entradas? 
(7) Un tren ha recorrido 240 km en tres horas. Si mantiene la misma velocidad, ¿cuántos kilómetros 

recorrerá en las próximas dos horas? 
(8) Un grifo, abierto durante 10 minutos, hace que el nivel de un depósito suba 35 cm. ¿cuánto subirá 

el nivel si el grifo permanece abierto 18 minutos más? ¿cuánto tiempo deberá permanecer abierto 
para que el nivel suba 70 cm? 

(9) Cinco caballos consumen una carga de alfalfa en 18 días. ¿cuánto duraría esa misma carga de 
alfalfa en una cuadra de tres caballos? 

(10) Ocho obreros construyen una pared en 9 días. ¿cuánto tardarían en hacerlo seis obreros? 
(11) Un grifo que arroja un caudal de 3 litros por minuto, llena un depósito en 20 minutos. ,¿cuánto 

tardará en llenar ese mismo depósito otro grifo cuyo caudal es de 5 litros por minuto? 
(12) De 6000 kg de uva se han obtenido 4350 litros de mosto. ¿Qué cantidad de uva será necesaria 

para conseguir 5800 litros de mosto? 
(13) Una tienda rebaja todos los artículos en la misma proporción. Si por una camiseta de 18 euros 

pago 16,20 euros, ¿cuánto debo pagar por un jersey de 90 euros? 
(14) Por dos kilos y trescientos gramos de merluza he pagado 41,4 euros. ¿cuánto pagaré por un kilo y 

setecientos gramos? 
(15) Por un besugo que pesaba 875 g Juana ha pagado 10,85 euros. ¿Cuánto pagará Norberto por otro 

besugo de 1,2 kg? 
(16) Dos poblaciones que distan 18 km están, en un mapa, a una distancia de 6 cm. ¿Cuál será la 

distancia real entre dos ciudades que, en ese mismo mapa, están separadas 21 cm? 
(17) Una empresa de confección debe entregar un pedido en 12 días. Para poder cumplir el encargo 

debe fabricar 2000 prendas diarias. Sin embargo, sufre una avería que detiene la producción 
durante dos jornadas. ¿Cuántas prendas deberá fabricar diariamente para enfrentarse a esta nueva 
situación? 

(18) Un granjero necesita diariamente 45 kg de pienso y 105 kg de forraje para alimentar a sus 30 vacas. 
¿Qué cantidad de pienso y de forraje diarios necesitaría en el supuesto de que vendiese 10 vacas? 

(19) Un coche, a 90 km/h, hace un recorrido en 5 horas. ¿cuánto tiempo ganaría si aumentara su 
velocidad en 10 km/h? 

(20) Virginia mide 1,60 m de altura y, en este momento, su sombra tiene una longitud de 0,8 m. Si la 
sombra del árbol mide 10 m, ¿cuál es su altura? 

(21) Por enviar un paquete de 5 kg de peso a una población que está a 60 km de distancia, una 
empresa de transporte me ha cobrado 9 euros. ¿cuánto me costará enviar un paquete de 15 kg a 
200 km de distancia? 

(22) Una pieza de tela de 2,5 m de larga y 80 cm de ancha cuesta 30 euros. ¿Cuánto costará otra pieza 
de tela de la misma calidad de 3 m de larga y 1,20 m de ancha? 

(23) Para llenar un pilón de riego hasta una altura de 80 cm se ha necesitado aportar un caudal de 20 
litros por minuto durante 1 h 20 min. ¿cuánto tiempo tardará en llenarse ese mismo pilón hasta una 
altura de 90 cm si se le aporta un caudal de 15 litros por minuto? 

(24) Doce obreros, trabajando 8 horas diarias, terminan un trabajo en 25 días. ¿Cuánto tardarán en 
hacer ese mismo trabajo 5 obreros trabajando 10 horas diarias? 
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Interés comercial 

Cálculos con porcentajes (mental, manual, calculadora) 
Aumentos y disminuciones porcentuales 

(1) Un artículo que valía 18000 € lo compramos por 14400 €. ¿Qué % de descuento nos han 

hecho? 

(2) Al vender por 45€ una cosa que valía 40€, ¿qué tanto por ciento he ganado? 

(3) Compro una camisa de 45 € y me descuentan un 6% por pagar al contado. ¿Cuánto 

costó? 

(4) Un jefe de taller cobra al mes 1104 €, después de que le hayan descontado un 8%. 

¿Cuánto cobraría al año si no tuviese descuentos? 

3 Proporcionalidad Numérica 5
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(5) Por una tela que valía 640€ nos han cobrado 598,40€ ¿ Qué tanto por cien nos han 

rebajado? 

(6) Vendiendo café a 5,60 € el Kg. se gana un 12% sobre el precio de compra. Calcula el 

precio de compra 

(7) Si el trigo da el 70% de su peso en harina, ¿cuántos Kg. de trigo se emplearon para tener 

1319,5 Kg. de harina? 

(8) De los 960 alumnos de un colegio aprobaron 816. ¿Cuál es el % de alumnos 

suspendidos? 

0LJXHO�ÉQJHO�0LJXHO�=DUUDODQJD ������



(9) Un señor vende un automóvil usado por 6320 €. Calcular cuánto le había costado, si por 

ser de segunda mano rebajó el 21% sobre el precio de compra 

(10) En un supermercado realizo una compra de 125€ pero hay que añadirle el 10% de IVA. 

Como queremos pagar con su tarjeta nos descontarán de todo esto el 5%. ¿Cuánto me 

costará realmente la compra? 

(11) Un coche cuyo precio era de 15.000 €, cuesta en la actualidad 1050 € más. ¿Cuál es el 

porcentaje de aumento? 

(12) ¿Qué porcentaje de descuento supone la oferta de 3x2? 

0LJXHO�ÉQJHO�0LJXHO�=DUUDODQJD ������



 
Interés bancario 

(1) Calcula el interés que producen 54000 € al 4% durante 3 años y 6 meses 

(2) Se coloca un capital al 4% durante 5 años, produciendo 18800 €. Calcula dicho capital 

(3) Calcula el rédito al que han sido colocadas 12520 € para que en tres años se transformen en 

14022,40 € 

(4) ¿A que tanto por ciento hay que colocar 24600 € para que en 5 años y 6 meses produzcan un 

interés de 27060 €? 

(5) ¿Cuánto tiempo tiene que estar colocado un capital de 78000 € para que al 5,5% produzca un 

interés de 12870 €? 

3 Proporcionalidad Numérica 6
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(1) Indica si las siguientes magnitudes son directamente proporcionales, inversamente proporcionales, 

o no guardan relación:  

El número de pintores contratados para pintar un edificio y el número de días que tardan. 

La edad de una persona y su altura. 

El número de entradas de cine que compro y lo que cuestan en total. 

La cantidad de agua que echa un grifo y el tiempo necesario para llenar una piscina. 

El número de gallinas en un corral y el tiempo que les dura un saco de pienso. 

La distancia que recorre un coche que circula a 80 km/h y el tiempo que tarda en recorrerla. 

La cantidad de lluvia caída y la altura de un árbol 

(2) Tres entradas para el teatro cuestan 42,6 € . ¿Cuánto costarán cinco entradas? 

(3) Un camión a una velocidad de 80 km / h ha tardado 48 minutos en cubrir la distancia entre dos 

poblaciones A y B. ¿Cuánto tardará un coche a 120 km / h? 

(4) 5 trabajadores tardan 6 horas en segar 3 campos de 1500 m2. ¿Cuánto tardarán 4 trabajadores en 

segar 4 campos de 900 m2? 

3 Proporcionalidad Numérica R
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(5) Una piara de 23 cerdos se come, en 50 días, 483 kg de pienso. ¿Cuántos días duran 945 kg de 

pienso a 75 cerdos?  

(6) Calcula:   
(a) 12 % de 350 =                    

(b) 15 % de 50 =                     

(c) 30% de 430 =                    

(d) 200 % de 150 =  

(e) 22% de 300 = 

(f) 110% de 525 = 

(7) En el Colegio donde estudio hay 840niños, 126 con los ojos azules, 210 con los ojos verdes y el 

resto con los ojos marrones. ¿Qué porcentaje hay de cada tipo?  

(8) De un pantalón que costaba 42 € me descuentan el 12 %. ¿Cuánto tendré que pagar? 

(9) De un juguete que costaba 24,20 € he pagado 20,57 €. ¿Qué porcentaje me han descontado? 

(10) Quiero vender en mi tienda pasteles de 1,20 € ganando el 40 %. ¿Cuál será el P.V.P.? 
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(11) Si vendo unos pantalones a 100 € y a mí me costaron 40 €. ¿Qué porcentaje gano? 

(12) ¿Cuál es el interés producido por 12000 € al 3 % durante 4 meses? 

(13) Calcula el capital que tenemos que ingresar en un banco que trabaja al 2 % durante 4 años para 

obtener un interés de 800 € 

(14) Ingresé 1500 € al 4 % y me dieron 25 €. ¿Cuánto tiempo permaneció el capital en el banco? 

(15) Completa las siguientes tablas e indica si las magnitudes son directamente o inversamente 

proporcionales: 

Nº de obreros 1 2 3 4 6 9

Días de trabajo 12

Peso (kg) 1 2 4 5 6 10

Precio (€) 3
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(16) Tres socios se quieren repartir los 12000 € de beneficios de su empresa en función del capital que 

cada uno aportó. Si el socio A aportó 3000 €, el socio B aportó 1500€  y el socio C aportó 500 €, 

¿cómo se repartirán el dinero? 

(17) Tres hermanos ayudan al mantenimiento familiar entregando anualmente 5900 €. Si sus edades son 

de 20, 24 y 32 años y las aportaciones son inversamente proporcionales a la edad, ¿cuánto aporta 

cada uno? 

(18) El precio de mi móvil era 299€, pero le añadieron el IVA del 21% y me descontaron el 10% por una 

oferta. ¿Cuánto me cobraron? 

(19) Compré acciones de una empresa tecnológica por valor de 3000€. A lo largo de estos 5 años han 

subido un 5% cada año. ¿Cuánto valen ahora mis acciones? 

Velocidad (km/h) 30 40 60 75

Tiempo (min) 20 15 10
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El número áureo 
 El número áureo (también llamado número de oro, razón extrema y media, razón áurea, razón dorada, media 
áurea, proporción áurea y divina proporción) es un número irracional, representado por la letra griega φ (phi) (en 
minúscula) o Φ (Phi) (en mayúscula) en honor al escultor griego Fidias. 

 El número áureo surge de la división en dos de un segmento guardando las 
siguientes proporciones: La longitud total a+b es al segmento más largo a, como a es al 
segmento más corto b. 

�  

 
 El valor del número áureo es:  

 � 1,61803398874989… 

El número áureo en la Naturaleza 

 En la naturaleza, hay muchos elementos relacionados con la 
sección áurea y/o los números de Fibonacci: 

 Leonardo de Pisa (Fibonacci), en su Libro de los ábacos 
(Liber abacci, 1202, 1228), usa la sucesión que lleva su nombre  
(1, 1, 2, 3, 5, 8, 13, 21, 34, 55, 89, 144, … )para calcular el número 
de pares de conejos n meses después de que una primera pareja comienza a reproducirse. El cociente de dos 
términos consecutivos de la sucesión de Fibonacci tiende a la sección áurea o al número áureo si la fracción 
resultante es propia o impropia, respectivamente.  
 Lo mismo sucede con toda sucesión recurrente de orden dos, según demostraron Barr y Schooling en la revista 
The Field del 14 de diciembre de 1912. 
 La disposición de los pétalos de las flores (el papel del número áureo en la botánica recibe el nombre de Ley de 
Ludwig). 
 La distribución de las hojas en un tallo. 
 La relación entre las nervaduras de las hojas de los árboles.19 
 La relación entre el grosor de las ramas principales y el tronco, o entre las ramas principales y las secundarias (el 
grosor de una equivale a Φ tomando como unidad la rama superior). 
 La cantidad de espirales de una piña (ocho y trece espirales), flores o inflorescencias. Estos números son 
elementos de la sucesión de Fibonacci y el cociente de dos elementos consecutivos tiende al número áureo. 
 La distancia entre el ombligo y la planta de los pies de una persona, respecto a su altura total. 
 La cantidad de pétalos en las flores. Existen flores con 3, 5 y 8 pétalos y también con 13, 21, 34, 55, 89 y 144. 
 La distribución de las hojas de la yuca y la disposición de las hojas de las alcachofas. 
 La relación entre la distancia entre las espiras del interior espiralado de cualquier caracol o de cefalópodos 
como el nautilus. 
 Para que las hojas esparcidas de una planta (Ver Filotaxis) o las ramas alrededor del tronco tengan el máximo de 
insolación con la mínima interferencia entre ellas, éstas deben crecer separadas en hélice ascendente según un 
ángulo constante y teóricamente igual a 360º (2 - φ) ≈ 137º 30' 27,950 580 136 276 726 855 462 662 132 999…"  

3 Proporcionalidad Numérica L

a+b
a

= a
b

ϕ = 1+ 5
2

≈
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Ahora debes elegir uno de los apartados del tema que quieras ( vídeo, ejercicio, prueba individual, prueba de 
equipo, lectura, cálculo, resumen, infografía, … ) y explicar por qué lo eliges ( porque he aprendido, porque me 
gustó, porque no me gustó, porque no sabía y ahora sé, me hace sentir bien,… ) 

De este tema selecciono:  

Porque:  

E Proporcionalidad Numérica C

E C

P
C
1
2
3
4
5
6
R

�� �� ��
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Iniciación al lenguaje algebraico 

Traducción de expresiones del lenguaje cotidiano, que representen situaciones 

reales, al algebraico y viceversa  

El lenguaje algebraico para generalizar propiedades y simbolizar relaciones. 

Obtención de fórmulas y términos generales basada en la observación de pautas 

y regularidades 

Valor numérico de una expresión algebraica 

Operaciones con expresiones algebraicas sencillas 

Transformación y equivalencias. 

Identidades 

Operaciones con polinomios en casos sencillos 

4 Álgebra P
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Iniciación al lenguaje algebraico.  
Traducción de expresiones del lenguaje cotidiano, que 
representen situaciones reales, al algebraico y viceversa.  
El lenguaje algebraico para generalizar propiedades y 
simbolizar relaciones. Obtención de fórmulas y términos 
generales basada en la observación de pautas y regularidades.  
Valor numérico de una expresión algebraica.  
Operaciones con expresiones algebraicas sencillas. 

(1) Escribe en lenguaje algebraico, las siguientes informaciones relativas a la base b y la altura h 
de un rectángulo: 

(a) La base es doble que la altura   �  
(b) La base excede en 5 unidades a la altura   �  

(c) La altura es �  de la base   �  

(d) La base es a la altura como 7 es a 3   �  
(e) El área del rectángulo es 50 cm2    

(f) La base y la altura difieren en 10 unidades   �  
(2) Escribe en lenguaje ordinario cada uno de los casos: 

(a) �     �  

(b) �    �  

(c) �     �  

(d) �      �  

(e) �     �  

(f) �    �  

(3) Agrupa términos semejantes: 

(a) 18d3v – 2m4 + 7m4 – 7 d3v + 15m = 

(b) 7x + 5x2 – 3x + 2 – 3x2 + 3x – 1 = 

(c) �    

4 Álgebra 1

⇒

⇒

3
5

⇒

⇒
⇒

⇒

x2 +1 ⇒

x +1( )2 ⇒

a+b( )2 ⇒

a2 +b2 ⇒

3n2 ⇒

3n( )2 ⇒

1
2
xy + 2

3
x2 − 3

4
y + 2

3
y − 1

2
x2 − 1

4
xy + 2

3
xy =
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(d) �   

(4) Calcula el valor numérico de la expresión para los valores indicados entre paréntesis: 
(a) 6x3 –6 x 3-5 x2 + 9 x3 – 6x + 9x – 7x2    para  x = - 2  

(b) 4x– x2 +5 – 7x2 +6x3 – 5 x2 + 9 para  x = - 2 

(c) 18d3v – 2m4 + 7m4 – 7 d3v + 15m  para d = 2 ; v = - 1 ; m = - 2  

(d) �   para  �  ; �  ; �   

(e) �  para  �  ; �  ; �   

(5) Utiliza la propiedad distributiva para desarrollar las siguientes operaciones: 

(a) ( x2 – 2x ) 3x = 

(b) 2ax ( 4x + 3a – x2 ) = 

(c) 2cj ( cj – ch ) = 

(d) 5ñ p2 ( añ – 3bp + 7 ñ2o)=  

(6) Extrae factor común en las siguientes expresiones: 

(a) 15a2bc +5ab2c –10abc2 = 

(b) 3x2 y2+ 2xy3 – 4xy3 + 2x2 y4= 

(c) 13a2b3c4 +5abc3 –11a3b2c4 = 

(d) 27x3 – 9x2y = 

(e) 10x3n2 – 5x2n3 + 25x4n4 = 

2ab2c − 1
3
abc2 −abc2 + 2

3
ab2c + 1

2
abc2 =

a2b−b2c +a2b2c2 a= − 1
2

b = −2
3

c = − 3
4

2
3
ax2 − 1

2
xy + 3

2
y2 a= 1

2
x = −3

2
y = −2
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Identidades 

4 Álgebra 2
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(1) Señala las igualdades ciertas    �   y las erróneas  �  , escribiendo a su lado la expresión correcta: 

�   

�   

�   

�  

�   

�   

�   

�   

�  

�  

(2) Realiza las siguientes operaciones: 

(a) �   

(b) �  

(c) �  

(d) �  

(e) �  

(f) �    

(g) �  

(3) Escribe los siguientes polinomios como una igualdad notable: 
(a) �    

(b) �   

(c) �   

(d) �  

(e) �  

(f) �  

(g) �  

(h) �  

x +2( )2 = x2 +4x +4

x −2( )2 = x2 −4x −4

x −2( ) x +2( ) = x2 −4

2x +3( )2 = 4x2 +6x +9

1− x( )2 =1−2x + x2

2x +3( ) 2x −3( ) = 4x −9

x
2
+3

⎛

⎝⎜
⎞

⎠⎟

2

= x2

4
+ 6x

4
+9

x
2
− 1
3

⎛

⎝⎜
⎞

⎠⎟

2

= x2

4
− x
3
+ 1
9

x + 1
3

⎛

⎝⎜
⎞

⎠⎟

2

= x2 − 2x
3

+ 1
9

x
2
+ 1
3

⎛

⎝⎜
⎞

⎠⎟
x
2
+ 1
3

⎛

⎝⎜
⎞

⎠⎟
= x2

4
− 1
9

x +7( )2 =

2x +4( )2 =

3x −5( )2 =

3x2 −5x( )2 =

3x −5( ) ⋅ 3x +5( ) =

3x −5( )2 − 3x +5( )2 =

2x +3( )2 − 2x +3( ) 2x −3( ) =

x2 +6x +9 =

x2 −9 =

9x2 −6x +1=

25x2 +15x +9 =

x4 −16 =

4x2 −36 =

1−16x2 =

4x2 +9−12x =
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Operaciones con polinomios : valor numérico, sumas, restas y multiplicaciones 

(1) Calcula el valor numérico de los siguientes polinomios en los valores dados: 

(a) �    para  �  

(b) �   para  �  

(c) �  para  �  

(d) �  para  �  

4 Álgebra 3

8x3 −4x2 +5x −10 x = 2

5x4 +3x3 −8x2 +6x +4 x = −3

4x3 −12x2 +8x −9 x = 1
2

4x3 −12x2 +8x −9 x = − 1
2
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(2) Dados los siguientes polinomios: 

�   

�    

�    

�   

Calcula: 

(a) �   

(b) �   

(c) �   

(d) �   

(3) Multiplica los siguientes polinomios: 

(a) �   

(b) �   

A x( )= 2x5  -  4x3  +  6x2  -  7x

B x( )= 4x4   -  6x3  -  2x2  +  5x  -  4

C x( )= 3x4  -  5x3  -  6x2  -  9x  +  3

D x( )= 6x5  -  4x3  +  2x2  -  7x  +  6

A x( )+B x( )−C x( ) =

2A x( )−3B x( ) =

A x( )−D x( ) =

3C x( )−2B x( )+D x( ) =

x2 −4x +1( ) ⋅ 2x −3( ) =

2x2  +  5x  -  4( ) ⋅ 3x -  2( ) =
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(c) �   

(d) �   

(e) �   

5x3 −4x2 +1( ) ⋅ x2 +2x −5( ) =

5x3 −4x2 −6x +1( ) ⋅ 4x3 −8x +6( ) =

6x3  -  2x2  +  5x  -  4( ) ⋅ 4x3  +  6x2  -  7( ) =
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Operaciones con polinomios : divisiones 

�  

�  

�  

4 Álgebra 4

x2 +5x −1( ) : x −2( ) =

12x2 −29x +15( ) : 3x −5( ) =

x4 − x3 + x2 − x( ) : x +1( ) =
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�   

�   

�  

8x5 +4x4 −3x2 +6x −1( ) : x3 +3x −1( ) =

(z5-2z4-3z3+6z2+2z-4):(z2-2)=

(y6-3y4+3y3+2):(y3-y+1)=
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Operaciones con polinomios : divisiones usando Ruffini 

�  

�  

�  

�  

�  

�  

4 Álgebra X

x2 +5x −1( ) : x −2( ) =

x4 − x3 + x2 − x( ) : x +1( ) =

x4 −5x3 +7x2 −5x +6( ) : x −2( ) =

x4 −2x2 +3x3 −1( ) : x +2( ) =

x5 +1( ) : x +3( ) =

3x5 −7x4 +3x2 −4( ) : x +4( ) =
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(1) Traduce a lenguaje algebraico los siguientes enunciados: 

(a) El cuádruplo de un número : 

(b) El doble de un número menos cuatro unidades : 

(c) El doble de un número, menos cuatro unidades : 

(d) El número anterior a un número n : 

(e) El número posterior a un número n : 

(f) El cuadrado de un número aumentado en 3 unidades : 

(g) El cuadrado de un número, aumentado en 3 unidades : 

(h) El cociente de dos números : 

(i) El producto de un número y la mitad de otro número : 

(j) El triple del resultado de sumarle 5 unidades a un número : 

(k) La mitad del resultado de restarle 4 unidades a un número : 

(2) Opera hasta simplificar al máximo: 

(a) 3a – 4 + 2 – a + 5 = 

(b) 5 – (9x + 4) + (3 – 5x) = 

(c) 5 · (x2 + 3x – 2) - 4x · (2x2 – 3x – 4) = 

(d) (x – 3) · (3x2 – x + 4) = 

(e) (3 – 2x) · (2x3 – x + 5) = 

(f) 6 – 3 (4 – 2x) + 5x (x – 3) = 

(g) 8x + (1 – x) (x + 1) – (3x2 + 2x – 5) = 

(3) Calcula el factor común en la expresión  �  y calcula después el valor 

numérico en la expresión algebraica resultante siendo  �   

( Sol: 1920 )  

4 Álgebra R

20x2y2z2 −28x2yz +12x3y2z2

x = 2;y = − 4
3
;z = 9

4
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(4) Utiliza la propiedad distributiva, agrupa términos semejantes, extrae factor común, y por último, 

calcula el valor numérico en la expresión �   para �   

( Sol: �  ) 

(5) Realiza la siguiente división comprobándola posteriormente: �  

( Sol:  �  y  � ) 

6 4x2 −3x( )−2x 6x −9x2( )+5x2 3−3x( ) x = − 1
2

123
8

6x4 −5x3 −4x2 +8x −8( ) : 2x2 −3x +4( )

C x( ) = 3x2 +2x −5 R x( ) = −15x +12
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(6) Sabiendo que � , � , realiza la división por Ruffini 

de �  

( Sol:  �  y  � ) 

(7) Desarrolla o agrupa utilizando los productos notables: 

(a) �   

(b) �  

(c) �  

(d) �  

(e) �    

(f) �  

(a) �    

(b) �   

(c) �   

(d) �  

(e) �  

P x( ) = 3x5 −2x3 +3x −4 Q x( ) = 2x5 −3x4 −2x3 −2x2 −6

P x( )−Q x( )⎡
⎣

⎤
⎦ : x +2( )

C x( ) = x4 + x3 −2x2 +6x −9 R x( ) = 20

3x +4( )2 =

6−4x( )2 =

3y + x
2

⎛

⎝⎜
⎞

⎠⎟

2

=

7a+2a2( )2 =

4z −2x( ) ⋅ 4z +2x( ) =

x
3
−4y

⎛

⎝⎜
⎞

⎠⎟
⋅ x
3
+4y

⎛

⎝⎜
⎞

⎠⎟
=

9−8x +16x
2

9
=

4x2

25
− 9
16

=

9x2 −6x +1=

25a2 +10ab−b2 =

36x4 −b6 =
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Actividades 

Dibuja el grafo que más te haya gustado o te resulte más fácil de emplear 

Comprueba el criterio de divisibilidad del 7 en los siguientes casos usando el grafo: 

98 es múltiplo de 7 

345 es múltiplo de 7 

1234 es múltiplo de 7 

10101 es múltiplo de 7 

Señala cuáles de los siguientes grafos puedes dibujar sin levantar el lápiz del papel 

 
 

4 Álgebra L
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Ahora debes elegir uno de los apartados del tema que quieras ( vídeo, ejercicio, prueba individual, prueba de 
equipo, lectura, cálculo, resumen, infografía, … ) y explicar por qué lo eliges ( porque he aprendido, porque me 
gustó, porque no me gustó, porque no sabía y ahora sé, me hace sentir bien,… ) 

De este tema selecciono:  

Porque:  

E Álgebra C

E C

P
1
2
3
4
X
R

�� �� ��
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Coordenadas cartesianas: representación e identificación de puntos en un sistema 
de ejes coordenados 
El concepto de función: Variable dependiente e independiente 
Formas de presentación (lenguaje habitual, tabla, gráfica, fórmula) 
Crecimiento y decrecimiento 
Continuidad y discontinuidad 
Cortes con los ejes 
Máximos y mínimos relativos 
Análisis y comparación de gráficas 
Funciones lineales. Cálculo, interpretación e identificación de la pendiente de la 
recta 
Representaciones de la recta a partir de la ecuación y obtención de la ecuación a 
partir de una recta 
Utilización de calculadoras gráficas y programas de ordenador para la 
construcción e interpretación de gráficas 

5 Introducción a las funciones P
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Indica las coordenadas de los siguientes puntos : 

�  
Dibuja los siguientes puntos en los ejes de coordenadas: 

�  
(A) ( 2 , - 3 ) 

(B) ( 3 , 5 ) 

(C) ( - 2 , 4 ) 

(D) ( - 4 , - 3 ) 

(E) ( -1 , 6 ) 

(F) ( 4 , - 4 ) 

(G) ( 6 , - 1 ) 

(H) ( 0 , - 2 ) 

(I) ( 5 , 0 )  

(J) ( - 1 , - 2 ) 

5 Introducción a las funciones C

!

!
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Coordenadas cartesianas: representación e identificación de puntos en un sistema 
de ejes coordenados 

El concepto de función: Variable dependiente e independiente 

Formas de presentación (lenguaje habitual, tabla, gráfica, fórmula)

En una empresa de alquiler de coches nos cobran 50€ por el alquiler y 1€ por cada kilómetro que 
realicemos. Enuncia las variables que aparecen (dependiente e independiente). Escribe una tabla de 
valores con los precios que tenemos que pagar según los kilómetros que hagamos. Escribe también la 
expresión algebraica asociada y realiza el dibujo de dicha función 

5 Introducción a las funciones 1

0LJXHO�ÉQJHO�0LJXHO�=DUUDODQJD ������



(1) Representa los siguientes puntos: 

�      �      �       �  

(2) He ido al super esta mañana y he visto que las manzanas fuji estaban a 2€ el kg. Enuncia las 
variables que aparecen (dependiente e independiente). Escribe una tabla de valores con los 
precios que tenemos que pagar según los kilos que compremos. Escribe también la expresión 
algebraica asociada y realiza el dibujo de dicha función 

(3) Me quiero comprar unos cromos que vienen en paquetes de cinco y que valen 0,80€ cada 
paquete. Enuncia las variables que aparecen (dependiente e independiente). Escribe una tabla de 
valores con los precios que tenemos que pagar según los cromos que adquiramos. Escribe 
también la expresión algebraica asociada y realiza el dibujo de dicha función 

(4) La empresa de telefonía con la que trabajo me cobra de cuota 6€ mensuales y 0,15 céntimos por 
minuto hablado. Enuncia las variables que aparecen (dependiente e independiente). Escribe una 
tabla de valores con los precios que tenemos que pagar según los minutos que hablemos. Escribe 
también la expresión algebraica asociada y realiza el dibujo de dicha función 

2
5
,3⎛

⎝⎜
⎞

⎠⎟
− 7
4
,2⎛

⎝⎜
⎞

⎠⎟
0,5
2

⎛

⎝⎜
⎞

⎠⎟
2
3
,− 1

4
⎛

⎝⎜
⎞

⎠⎟
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Crecimiento y decrecimiento 
Continuidad y discontinuidad 
Cortes con los ejes 
Máximos y mínimos relativos 

  

�   

�  

�  

5 Introducción a las funciones 2

!

!
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�  

�  

�  

!
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Análisis y comparación de gráficas 

(1) La siguiente gráfica corresponde a la velocidad de un móvil , en m/s, en función del 

tiempo: 
(a) ¿Cuál es la velocidad que lleva inicialmente? 
(b) ¿En qué momentos acelera o frena? 
(c) ¿Cuándo mantiene su velocidad constante y cuál es esa velocidad? 
(d) ¿Cuánto tiempo está acelerando? ¿Cuánto tiempo tarda en pararse desde que 

empieza a frenar?  

�  
(2) Pablo salió de su casa a las 8 de la mañana para ir al instituto. En el recreo, tuvo que volver 

a su casa para ir con su padre al médico. La siguiente gráfica refleja la situación: 
(a) ¿A qué hora comienzan las clases y a qué hora empieza el recreo? 
(b) ¿A qué distancia de su casa está el instituto? ¿Y el consultorio médico? 
(c) ¿Cuánto tiempo ha estado en clase? ¿Y en el consultorio médico? 

�  

5 Introducción a las funciones 3

!

!
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(3) Dependiendo del día de la semana, Rosa va al instituto de una forma distinta: 
✴ El lunes va en bicicleta 
✴ El martes, con su madre en el coche (parando a recoger a su amigo Luis) 
✴ El miércoles, en autobús (que hace varias paradas) 
✴ El jueves va andando 
✴ Y el viernes, en motocicleta 
(a) Identifica a qué día de la semana le corresponde cada gráfica: 

�  
(b) ¿Qué día tarda menos en llegar? ¿Cuál tarda más? 
(c) ¿Qué día recorre más distancia? Razona tu respuesta 

(4) Describe la siguiente función, indicando cuáles son las variables independiente y 
dependiente, crecimiento y decrecimiento, máximos y mínimos 

�  

!
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Funciones lineales  �  
Función afín  �  

Cálculo, interpretación e identificación de la pendiente de la recta : m 

Ordenada en el origen : n 

Representaciones de la recta a partir de la ecuación 

5 Introducción a las funciones 4
y =mx

y =mx +n
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(1) Calcula la pendiente de las rectas que pasan por los siguientes puntos y dibújalas en los ejes: 
(A) �  y  �  (B) �  y  �  (C) �  y  �  

�  
(2) Dibuja las rectas usando tabla: 

(a) �   

(B) �   

P 3,2( ) Q 7,4( ) P 5,−1( ) Q −3,4( ) P 3,6( ) Q −3,−4( )

!

y = 2x −3

y = 5

!
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(C) �   

(D) �   

(E) �   

 

(F) �   

y = 1
2
x +3

y = −2
5
x +1

x = −6

y = − 1
2
x + 3

4

!

!
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Obtención de la ecuación a partir de una recta  
Utilización de calculadoras gráficas y programas de ordenador 
para la construcción e interpretación de gráficas 

(1) Escribe la ecuación de la recta que pasa por los puntos:  �  y  �   

(2) Escribe la ecuación de la recta que pasa por los puntos:  �  y  �  

5 Introducción a las funciones 5

P 1,−2( ) Q 7,4( )

P 5,−1( ) Q −3,4( )
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(3) Escribe la ecuación de la recta que pasa por los puntos:  �  y  �   

(4) Escribe la ecuación de la recta que pasa por los puntos:  �  y  �  

(5) Escribe la ecuación de la recta que pasa por los puntos:  �  y  �  

P 3,6( ) Q −3,−4( )

P −1,7( ) Q −5,2( )

P 1
2
,2
3

⎛

⎝⎜
⎞

⎠⎟
Q − 3

4
,4
5

⎛

⎝⎜
⎞

⎠⎟
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(6) Asocia a cada una de las gráficas su expresión algebraica e indica cuál sería su lineal 

asociada: 

�  
!
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(7) Asocia a cada una de las gráficas su expresión algebraica e indica cuál sería su lineal 

asociada: 

�  
!
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Función de proporcionalidad inversa: �  

Dibuja la gráfica de  �  

Dibuja la gráfica de  �  

 

¿Qué tienen parecido las dos gráficas? 

¿Cuáles son sus diferencias?  

5 Introducción a las funciones X
y = k

x

y = 8
x

y = −5
x

!
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(1) Escribe las coordenadas de los siguientes puntos teniendo en cuenta la escala utilizada 

�  
(2) Indica cuál es la pendiente y la ordenada en el origen de cada una de las funciones: 
 

(3) Asocia cada recta del dibujo con su expresión analítica. 
Razona tu respuesta. 
(a) y = 0,5 x 

(b) y = -3x 

(c) y = x + 3 

5 Introducción a las funciones R

!

y = m x + n m (PENDIENTE) n (ORDENADA EN EL ORIGEN)

y = 2x 

y = - x + 5

y = x – 2

y = 4

!
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(4) Llamamos al supermercado para encargar la compra de unas latas de refresco. Nos 
cobran a 0,5 € la lata más 3 € por la entrega a domicilio. Escribe la ecuación que relaciona 

las latas compradas con el dinero que pagamos, y represéntala 

(5) Un peatón mantiene una velocidad constante de 4 km/h. Escribe la ecuación que 

relacione el espacio que recorre y el tiempo empleado, y represéntala 

(6) Escribe la ecuación de la recta que pasa por (5,-3) y (2, 6) 

(7) Escribe la ecuación de la recta que pasa por (-2,-4) y (2, 6) 
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(8) En una tienda de fotos nos cobran 2€ por el manipulado de la tarjeta digital y 20 céntimos 
de euro por cada fotografía imprimida 
(a) Nombra las dos variables que utiliza la función 
(b) Haz una tabla con al menos cinco valores 
(c) Dibuja la gráfica de dicha función 
(d) Escribe la expresión algebraica de la función 

(8) Dibuja las siguientes gráficas usando tabla 
(a) �   

 

(b) �   

y = −2x +3

y = 3
4
x −1

!
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(9) Estudia la siguiente función: 

�  
(a) Máximos 
(b) Mínimos 
(c) Zonas de crecimiento 
(d) Zonas de decrecimiento 
(e) Zonas donde es constante 

(10) Escribe al lado de cada recta la expresión algebraica correspondiente: 

�  

!

!
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La Medicina y las Matemáticas 

 

Las Matemáticas románticas 

5 Introducción a las funciones L
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Ahora debes elegir uno de los apartados del tema que quieras ( vídeo, ejercicio, prueba individual, prueba de 
equipo, lectura, cálculo, resumen, infografía, … ) y explicar por qué lo eliges ( porque he aprendido, porque me 
gustó, porque no me gustó, porque no sabía y ahora sé, me hace sentir bien,… ) 

De este tema selecciono:  

Porque:  

E Álgebra C

E C

P
C
1
2
3
4
5
X
R

�� �� ��
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Ecuaciones de primer grado con una incógnita (métodos algebraico y gráfico)  
Ecuaciones de segundo grado con una incógnita (método algebraico) 
Resolución 
Interpretación de las soluciones 
Ecuaciones sin solución 
Resolución de problemas 
Sistemas de dos ecuaciones lineales con dos incógnitas 
Métodos algebraicos de resolución y método gráfico 
Resolución de problemas 

6 Ecuaciones y Sistemas P
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Resuelve las siguientes ecuaciones mentalmente: 

(1) �   

(2) �   

(3) �   

(4) �   

(5) �   

(6) �   

(7) �   

(8) �   

(9) �   

(10) �   

(11) �   

(12) �   

(13) �   

(14) �   

(15) �   

(16) �   

(17) �   

(18) �   

(19) �   

(20) �   

(21) �   

(22) �   

(23) �   

(24) �   

(25) �   

(26) �   

(27) �   

(28) �   

(29) �   

(30) �   

6 Ecuaciones y Sistemas C

x +2 = 7

x +10 = 4

8 = x +2

3 = 9+ x

x −5 = 8

x +4 = −3

x +2 = −7

−1= x +10

16− x =10

2x = 6

18 = 3x

−2x =10

−15 = 5x

3x +5x =16

7x −3x =12

6x −2x = 8

12x −8x =15−7

x −2x = 7

2x +8 =18

3x −7 =11

4x −12 = 8

5x −8 = 7

x
5
=10

x
2
= 6

2x = 1
3

x
3
−1= 3

2x
5

= 6

3x
4

+3 = 9

5x
2

−4 = 6

x
3
+ 4x

3
=10
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Igualdad, Identidad, Ecuación  

Elementos de una ecuación 

Solución de una ecuación 

Razonamiento inverso 

Método de tanteo 

(1) Indica en cada caso si se trata de una una identidad o una ecuación: 

(a) �   

(b) �   

(c) �   

(d) �   

6 Ecuaciones y Sistemas 1

a+2 = 7

a+3( )2 = a2 +6a+9

x2 −3 = 6

x −3 = 7+ x −2x
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(2) Indica si el número que nos dicen es solución de la ecuación correspondiente: 

(a) �  para la ecuación �   

(b) �  para la ecuación �   

(c) �  para la ecuación �  

(3) Despeja de las siguientes fórmulas cada una de las letras: 

(a) Velocidad en un MRU:  �  

(b) Aceleración en un MRUA:  �   

(c) Energía cinética de un cuerpo:  �  

(4) Encuentra un número al que si le sumo dos unidades, al resultado de esto lo divido para 

tres, después multiplico por siete lo obtenido y por último a lo que queda le resto nueve, 

me queda 26. Utiliza el razonamiento inverso para encontrarlo 

(5) Tantea posibles resultados en la siguiente ecuación �  para 

encontrar su solución  

x = 5 2 x −3( ) = x −1

x = 1
2

40x − 24− 6x +8( )− 5−2x( )⎡
⎣

⎤
⎦ = 3− 8x −12( )

x = 5 x
2
+ 1
5
− x
6
= 3x
10

+ 8
15

v = e
t

a= vf − v0

t

Ec = 1
2
mv2

7 x −2( )− x +7( ) = 5 x −1( )− 2x +7( )
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Ecuaciones de primer grado con una incógnita (métodos 
algebraico y gráfico) 
Ecuaciones sin solución 

6 Ecuaciones y Sistemas 2
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Resuelve las siguientes ecuaciones con paréntesis: 
(1) �   

(2) �    

(3) �   

(4) �   

(5) �   

(6) �   

(7) �   

(8) �   

  

(9) �    

(10) �  

13− 4x +6( ) = x −3

2 x −3( ) = 3x −1− x

495 = 2x − 1−9x( )+1

2 4x +1( )−4 5− x( )−5 = 2 10− x( )

3 5x −9( )−8 1− x( ) = 4x −4 1+4x( )+39

15 x −2( )+2 5x −8( )−3 11x −1( )+73 = 0

2 6x −4( )−5 4x −6( ) = 22−3 3x −2( )

10− 15−2x( ) = 3 2x −7−2 9− x( )⎡
⎣

⎤
⎦

21− 5x − 3x −1( )⎡
⎣

⎤
⎦ − x = 5x −12

40x − 24− 6x +8( )− 5−2x( )⎡
⎣

⎤
⎦ = 3− 8x −12( )
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Resuelve las siguientes ecuaciones en forma de proporción: 

(11) �  

(12) �   

(13) �  

(14) �   

(15) �  

(16) �   

(17) �  

(18) �   

(19) �  

(20) �  

6 Ecuaciones y Sistemas 3

x −1
3

= 2

3x
6

= x +6
3

4
x −3

= 5
x −2

x +1
3

= x −1
4

3x
4

= −6

4
x
= 2

−x
3

= 1
2

3x
2

= 2x
3

2x +13
3

= 6− x
4

6− x
4

= 3x +10
3
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Resuelve las siguientes ecuaciones con denominadores: 

(21) �  

(22) �   

(23) �  

(24) �   

(25) �  

(26) �   

(27) �  

(28) �   

(29) �  

(30) �   

5− x
2
= 3x −16

x − x
3
= 2x − 2

3

x − 1
2
= 5x

8
− 3
4

x
2
+ 1
5
− x
6
= 3x
10

+ 8
15

x
3
− 1
2
+ x
6
+ 1
4
= x
2
− 1
4

2x − x −2
4

= 5x
8

+5

1+ x −1
2

= 3x

1− x +2
3

= x

x
3
− x +2

9
= x
3

x − x −5
2

= 4
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6 Ecuaciones y Sistemas 4
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(1)  �  

(2) �  

(3) �  

(4) �  

(5) �  

(6) �  

(7) �  

(8) �  

(9) �  

(10) �  

(11) �  

(12) �  

(13) �  

(14) �  

(15) �  

(16) �  

(17) �   

(18) �  

(19) �   

(20) �  

(21) �  

(22) �  

(23) �  

(24) �  

(25) �   

(26) �  

(27) �   

(28) �  

(29) �   

(30) �  

(31) �   

(32) �  

(33) �  

(34) �  

(35) �  

(36) �   

1
2

2x −3( )− x = x
3
− 1
2

1
3

6+2x( ) = 1
4

3x +12( )

x +2 1− x
2

⎛

⎝⎜
⎞

⎠⎟
= 8 x − 1

4
⎛

⎝⎜
⎞

⎠⎟

2
3

3x −1( )+2 = x
2

2
3
1− x( )+ x = 3

5
x +2( )

5x −1
6

= 1
3

4+ x( )+1

3 x − 2
3

⎛

⎝⎜
⎞

⎠⎟
+1= 4 x

2
−1

⎛

⎝⎜
⎞

⎠⎟

x
2
−2 x −1( ) = 3 x

2
+2

⎛

⎝⎜
⎞

⎠⎟

2x −1= 3 x
2
− 1
3

⎛

⎝⎜
⎞

⎠⎟
+1

1
4

3x + 5
2

⎛

⎝⎜
⎞

⎠⎟
= 2x

3x −1= 1
2

5−3x( )

4 x +2( ) = 1
3
1−9x( )

12 ⋅ x −3( )−3 ⋅ 2x −1( ) = −11−5x

7 x −2( )− x +7( ) = 5 x −1( )− 2x +7( )
2 x +5( )+3 x −1( ) = 4x +7

x +3+ 4x −5
5

= 5

x −2
2

= 3x +2
2

x − x +1
2

= 3

1− x −2
3

−5x = 3x

9+ 7x −54
5

= 27− x

x +5
2

= 2x +3
3

3 x −2( )−2 4−2x( ) = 5x +4 x +1( )−2x −18
3x +4
3

− 3x −1
6

+ 1
8
= 6+10− x

8

x
3
+ x −1

4
+ x −2

5
− x −6

6
= x −5+15− x

4

x −1
2

− x −2
3

− x −3
3

+ x −4
4

= x
5
+ 1
4
−3

x +3
3

− x +4
4

− x +5
5

− x +6
6

+ x = x
2
+11− x

6

1
2

x −2( )− 1
3

x −3( )− 1
4

x −4( ) = 0

4+ x
2

− 4− x
4

= x + 3− x
2

1
5

x +10( )+ 2
5

x −10( )+ 3
5

x +10( ) = x +24

7
5

x −5( )− 4
5

x +5( ) =19

7−3x +5 2x +8( ) = 3 x +9( )−4 4−3x( )−8x
5x −4+6 3x −2( ) = 7 x +2( )−5 −2−3x( )+ x −40
4x −5

2x −3+7x
= 1
2

1
3
− 2x
4

+ 3
5
− x
3
= 2
5
− 3x
4

− 1
12

1
2

4x − 2
3

⎛

⎝⎜
⎞

⎠⎟
−3 2

6
− 4
3
x

⎛

⎝⎜
⎞

⎠⎟
= 1
5
+ 2x
4

+ 3
10

5
12

2x −2( )− 3
4

8x −16
3

⎛

⎝⎜
⎞

⎠⎟
+4 −7+ x( ) = 2x +1

6
− 3−2x

4
+ 7x
2
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(1)   

(2)   

(3)   

(4)   

(5)   

(6)   

(7)   

(8)   

(9)   

(10)   

(11)   

(12)   

(13)   

(14)   

(15)   

(16)   

(17)   

(18)   

(19)   

(20)   

(21)   

(22)   

(23)   

(24)   

(25)   

(26)   

(27)   

(28)   

(29)   

(30)   

(31)   

(32)   

(33)   

(34)   

(35)   

(36)
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Ecuaciones de segundo grado con una incógnita 
 

Resolución 
  

Interpretación de las soluciones (el discriminante) y ecuaciones sin solución 

 �  

Ecuaciones incompletas y “factorizadas” 

6 Ecuaciones y Sistemas 5

Δ =b2 −4ac

x = −b± b2 −4ac
2a

ax2 +bx +c = 0
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Determinar el número de soluciones de una ecuación de segundo grado analizando el 
valor del discriminante 
(1) �   

(2) �    

(3) �  

(4) �  

(5) �  

(6) �   

Resuelve las siguientes ecuaciones de segundo grado completas utilizando la fórmula general: 
(7) �  

(8) �  

(9) �  

(10) �  

4x2 +8x +3 = 0

2x2 −5x −3 = 0

3x2 +4x +1= 0

x2 − x −2 = 0

x2 − x +2 = 0

2x2 −4x +2 = 0

3x2 +4x +1= 0

x2 − x −2 = 0

x2 − x +2 = 0

5x −1( )2 =16
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(11) �  

(12) �  

(13) �  

Resolver ecuaciones de segundo grado utilizando el método más adecuado: 

(14) �  

(15) �   

(16) �  

(17) �  

(18) �  

(19) �   

(20) �   

(21) �  

(22) �   

4−3x( )2 = 64

2x2 −3x +1= 0

x2

2
+ x
6
= 1
5
+ 3x

5

2x2 −50 = 0

x2 −12x = 0

x2 −16 = 0

2x2 −50x = 0

x 2x −3( ) = 0

x −2( ) x −3( ) = 0

x +7( ) x +1( ) = 0

2x −3( ) 3x −2( ) = 0

x2 −8 = 0
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Sistemas de dos ecuaciones lineales con dos incógnitas 

Comprobar la solución en un sistema de ecuaciones 

Inventar un sistema con la solución deseada 

Calcular soluciones para una Ecuación Lineal de 2 Incógnitas 

6 Ecuaciones y Sistemas 6
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Método gráfico 

�  

Puede ocurrir uno de los siguientes casos: 
✤ Si las rectas no se cortan, es decir, son paralelas, el sistema es incompatible, no tiene 

solución 
✤ Si las rectas se cortan en un punto, el sistema tiene solución única. Decimos que es 

compatible determinado 
✤ Si las dos rectas coinciden, esto es, son la misma, el sistema tiene infinitas soluciones. Es 

un sistema compatible indeterminado 
En nuestro caso, las rectas se cortan en el punto (4, 2) por lo que la solución del sistema es x = 4 
e y = 2 

!
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(1) Comprueba si  �   e  �   es solución de alguno de los sistemas que aparecen a 
continuación:  

(a) �      

(b) �      

(c) �     

(d) �   

(2) Escribe un sistema de ecuaciones que tenga por solución  �   e  �  

(3) Obtén y elabora una tabla con cinco soluciones diferentes de la siguiente ecuación lineal 
con dos incógnitas: 

�  

(4) Resuelve gráficamente el siguiente sistema de ecuaciones: �  

x = −2 y = 5

x + y = 3
2x + y = 2
⎧
⎨
⎪

⎩⎪

2x + y =1
−2x + y = 9

⎧
⎨
⎪

⎩⎪

3x − y = −11
4x +2y =1
⎧
⎨
⎪

⎩⎪

4x +2y = 2
x − y = −7

⎧
⎨
⎪

⎩⎪

x =1 y = −3

3x +2y = 24

x − y = 3
3x −2y =11
⎧
⎨
⎪

⎩⎪
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�  

(5) Resuelve gráficamente el siguiente sistema de ecuaciones:�  

�  

!

2x + y =1
−2x + y = 9

⎧
⎨
⎪

⎩⎪

!
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Métodos algebraicos de resolución 

Método de sustitución 
(a) Se despeja una de las incógnitas en una cualquiera de las ecuaciones 
(b) Se sustituye la expresión obtenida en la otra ecuación y se resuelve la 

ecuación de primer grado en una incógnita que resulta de esta sustitución 
(c) Se calcula el valor de la otra incógnita sustituyendo la ya hallada en una de las 

ecuaciones iniciales 

Método de igualación 
(a) Se despeja la misma incógnita en ambas ecuaciones 
(b) Se igualan las expresiones obtenidas y se resuelve la ecuación lineal de una incógnita que resulta 
(c) Se calcula el valor de la otra incógnita sustituyendo la ya hallada en una de las ecuaciones iniciales 

Método de reducción 
(a) Se multiplican las ecuaciones por los números apropiados para que, en una de las incógnitas, los 

coeficientes queden iguales pero de signo contrario 
(b) Se suman ambas ecuaciones del nuevo sistema, equivalente al anterior 
(c) Se resuelve la ecuación lineal de una incógnita que resulta 
(d) Se calcula el valor de la otra incógnita sustituyendo la ya hallada en una de las ecuaciones iniciales 

6 Ecuaciones y Sistemas 7
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(1) Resuelve por sustitución:  �  

(2) Resuelve por igualación: �  

(3) Resuelve por reducción: �  

(4) Resuelve utilizando el método que creas más apropiado: �  

2x + y = 7
−x +2y = −1

⎧
⎨
⎪

⎩⎪

4x +5y =12
6x −3y =15
⎧
⎨
⎪

⎩⎪

3x +2y =15
4x −3y = 37
⎧
⎨
⎪

⎩⎪

2 x −3( )+5 y
2
−1

⎛

⎝⎜
⎞

⎠⎟
+1= 0

6 x +1( )
2

−
y + x( )5−2

9
=1

⎧

⎨
⎪
⎪

⎩
⎪
⎪
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(5) Resuelve por sustitución:�  

(6) Resuelve por igualación:�  

(7) Resuelve por reducción:�  

(8) Resuelve el sistema por el método que creas más apropiado:�  

(9) Escribe un sistema que no tenga solución 

(10) Escribe un sistema que tenga infinitas soluciones 

(11) Escribe un sistema que tenga una única solución 

4x −8y = 44
2x +4y = 22
⎧
⎨
⎪

⎩⎪

4x +3y = 27
6x +3y −3 = 0
⎧
⎨
⎪

⎩⎪

2x −3y =13
3x +4y =11
⎧
⎨
⎪

⎩⎪

2x −1
2

+ y −3
3

= 11
6

−2x
5

+ y −1
10

= 6
5

⎧

⎨
⎪⎪

⎩
⎪
⎪
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Resolución de problemas 

Incógnitas: Identificar los elementos del problema, expresando algebraicamente los que son 
desconocidos 

Planteamiento de la ecuación: Expresar, con una igualdad, la relación que hay entre los datos del 
enunciado (es de utilidad en muchas ocasiones realizar esquemas o dibujos donde aparezcan los datos y 
la incógnita) 

Resolución de la ecuación:  
(a) Paréntesis (utilizando la propiedad distributiva) 
(b) Denominadores (multiplicando ambos miembros de la ecuación por el m.c.m. de 

todos los denominadores) 
(c) Reducción de términos semejantes 
(d) Transposición de términos (los términos semejantes a x al primer miembro y los 

demás al segundo) 
(e) Despejar la incógnita 
(f) Comprobar la ecuación (sustituyendo en el enunciado de la misma y observando si el 

valor numérico obtenido en el primer miembro coincide con el valor numérico del 
segundo miembro) 

Solución del problema: volvemos a leer el enunciado para contestar a la pregunta o preguntas que nos 
realizan (no siempre coincide con la x, y a veces no tienen solución) 

Comprobación de la solución: leyendo de nuevo el problema, y con los resultados obtenidos, 
comprobar que verifican el enunciado 

!  

6 Ecuaciones y Sistemas 8
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(1) Si a un número le restas su tercera parte y le sumas el siguiente, obtienes su doble menos 
nueve unidades. ¿Cuál es el cuádruplo de dicho número? 

(2) Tengo en casa 30 mascotas entre arañas y gatos. Si en total suman 232 patas, ¿cuántos 
gatos tengo? 

(3) Si a mi número de la suerte le añades 27 unidades y ese resultado lo divides para cinco 
obtienes el triple de mi número menos 31 unidades. Calcula mi número de la suerte 

(4) Si sumo cinco números pares consecutivos el resultado es 680. Calcula el mayor de ellos 
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(5) Mezclando vino de 4€/l con vino de 6€/l hemos obtenido 200l de vino que sale a 5,5€/l. 
¿Cuántos litros del vino más caro hemos empleado? 

(6) De un triángulo conozco que la altura es igual a la base. Si amplio 10cm su altura y 
disminuyo 5cm la base, el área es 25 cm2 mayor. ¿Cuánto mide la base? 

(7) Un padre tiene once veces la edad de su hija pero dentro de doce años sólo tendrá el 
triple. ¿Qué cumpleaños celebrarán el año que viene?  

(8) Los �   de mis juegos son de acción, las �  partes son de estrategia y 9 son de deportes. 

¿Cuántos tengo de cada tipo?  

3
20

2
5
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(9) Tengo 50 kg de café de 8€/kg. Para conseguirlo he utilizado café de dos tipos, de 10 €/kg 
y de 5 €/kg. ¿Cuántos kg de cada clase empleé? 

(10) ¿Cuánto vino de 7 €/l hay que mezclar con 5 litros de vino de 10 €/l para obtener un vino 
de 8 €/l?   

(11) Una madre tiene 30 años más que su hija que tiene 10 años. ¿Dentro de cuántos años la 
madre tendrá el doble de edad que la hija? 

(12) En la granja se han envasado 300 litros de leche en 120 botellas de dos y cinco litros. 
¿Cuántas botellas de cada clase se han utilizado? 

(13) Halla dos números tales que si se dividen el primero por 3 y el segundo por 4 la suma es 
15; mientras que si se multiplica el primero por 2 y el segundo por 5 la suma es 174 

6 Ecuaciones y Sistemas X
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(14) Un rectángulo mide 40 m2 de área y 26 metros de perímetro. Calcula sus dimensiones 

(15) Pedro tiene 10 años mas que Juan. Dentro de 5 años la edad del primero será el doble de 
la del segundo. ¿Cuál es la edad de cada uno? 

(16) ¿Cuánto vino de 7 €/l hay que mezclar con 5 litros de vino de 10 €/l para obtener un vino 
de 8 €/l?   

(17) Si sumo las cifras de un número suman 4 y si resto el número inicial al que resulta de 
invertir sus cifras obtengo 18 unidades. ¿Cuál es el número inicial? 

(18) Encuentra un número de dos cifras sabiendo que su cifra de la decena suma 7 con la cifra 
de su unidad y que si se invierte el orden de sus cifras se obtiene un número que es igual 
al primero menos 9 
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(1) Comprueba si x=3 es solución de alguna de las siguientes ecuaciones:  

 �  

 �  

 �  

 �  

(2) Resuelve ordenadamente: 

(a) �   

(b) �   

(c) �   

(d) �   

(e) �   

(f) �   

6 Ecuaciones y Sistemas R

4x –  5 = x + 7

x –  4 + 2x = x + 2

2 (x + 1) = 3x –  1

x2 −1
2

= x +1

5x −9 = 3x +5

2x − x +2( )− x −2( ) = x −10

3 x −1( )
4

+ 5x −7
4

= 3
2

x − 2+ x
6

= 1
2

3x −7
3x −17

= −1

1
4

3x +5( )+ 1
6

x +4( ) =1
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(g) �   

(h) �   

(i) �   

(j) �   

(k) �   

(l) �   

(m) �   

3x +4
3

− 3x −1
6

+ 1
8
= 6+10− x

8

4x +3
5

− x − 2x −2
6

⎛

⎝⎜
⎞

⎠⎟
= 4

x2  + 5x +6 = 0

x2  –  4x +4 = 0

3x2  –  2x –  5 = 0

x2  –  3x + 4 = 0

8x2  –  6x + 1 = 0
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(3) Obtén cinco soluciones diferentes de la siguiente ecuación lineal con dos incógnitas:  �  

(4) Comprueba si  �  e �  es solución de alguno de los sistemas que aparecen a continuación:  

�  �  �  �  

  

(5) Resuelve gráficamente el siguiente sistema de ecuaciones:  �  

�  

5x +3y = 30

x = 3 y = - 2

x + y =1
2x + y = 2
⎧
⎨
⎪

⎩⎪

2x + y = 4
−2x + y = −8

⎧
⎨
⎪

⎩⎪

3x − y =11
4x +2y = 8
⎧
⎨
⎪

⎩⎪

4x +2y = 2
x − y = −7

⎧
⎨
⎪

⎩⎪

2x −2y = 0
5x +3y =16
⎧
⎨
⎪

⎩⎪

!
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(6) Resuelve por sustitución:  �  

(7) Resuelve por igualación: �  

(8) Resuelve por reducción: �  

(9) Resuelve utilizando el método que creas más apropiado: �  

(10) Halla dos números si sabemos que su suma es 32 y su cociente 3 

3x −2y =15
4x −2y = 32
⎧
⎨
⎪

⎩⎪

5x +5y =15
6x −2y = 32
⎧
⎨
⎪

⎩⎪

2x +2y =15
2x −3y = 32
⎧
⎨
⎪

⎩⎪

5 x +2
3

⎛

⎝⎜
⎞

⎠⎟
+6 = 3 y

4
−2

⎛

⎝⎜
⎞

⎠⎟

−
3 2y −3x( )−1

4
= 6−

6 x +1( )
2

⎧

⎨
⎪
⎪

⎩
⎪
⎪
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(11) Calcula dos números tales que su suma es 17 y la suma del doble de uno más el otro es 24 

(12) Vamos al banco a sacar 260 € y los pedimos en diez billetes, que pueden ser de 20 € y de 50 €. 

¿Cuántos billetes tienen que darnos de cada tipo? 

(13) ¿Cuántas gallinas y cuántos conejos hay en un corral si entre todos juntan 4200 cabezas y 14400 

patas? 

(14) Pedro lleva 40 € repartidas en los dos bolsillos del pantalón. Si pasa 2 € del bolsillo derecho al 

izquierdo, entonces llevará la misma cantidad de dinero en cada uno. ¿Cuánto lleva en cada 

bolsillo? 
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(15) Hace unos días compré cinco latas de cerveza y tres botellines de agua que me costaron 2,75 € 

Hoy en el mismo supermercado y con los mismos precios he comprado siete latas de cerveza y 

dos botellines de agua y he pagado 3,30 €. Calcula los precios de ambos productos 

(16) Un chaval (que no es de mucho fiar ) asegura que tiene ahorrados 15 € en monedas de 20 y de 50 

céntimos, y que tiene en total 41 monedas. ¿Qué opinas del chaval? 

(17) En un garaje hay, entre coches y motos 82 vehículos. Para no dormirse, el guarda jurado decide 

contar el total de ruedas que hay en el garaje y obtiene 450 ruedas. Explica el error que aparece y 

corrígelo con otro número de ruedas 
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(1) Abuelito 
(2) Aceituno 
(3) Acuífero 
(4) Adoquines 
(5) Adulterio 
(6) Aguerrido 
(7) Aguileño 
(8) Albugíneo 
(9) Anticuerpo 
(10) Aperturismo 
(11) Arquetipo 
(12) Arquitecto 
(13) Audímetro 
(14) Auditemos 
(15) Aurífero 
(16) Aurígero 
(17) Auténtico 
(18) Barquillero 
(19) Birrectángulo 
(20) Bisabuelo 
(21) Blanquecino 
(22) Blanquinegro 
(23) Bribonzuela 
(24) Bufonería 
(25) Buhonería 
(26) Buscapleitos 
(27) Caquéctico 
(28) Cauterio 
(29) Celulósica 
(30) Centrifugado 
(31) Centrifugador 
(32) Cincuentavo 
(33) Cincuentona 
(34) Cochiquera 
(35) Comunicable 
(36) Comunicante 
(37) Concienzuda 
(38) Concurrencia 
(39) Confluencia 
(40) Congruencia 
(41) Conquistable 
(42) Consecutiva 
(43) Conseguida 
(44) Contertulia 
(45) Contundencia 
(46) Corpulencia 
(47) Correduría 
(48) Cosquillear 
(49) Cruzamiento 
(50) Cuadernillo 
(51) Cuadriforme 
(52) Cuartelillo 
(53) Cuartillero 
(54) Cuellicorta 
(55) Cuellilargo 
(56) Cuestación 
(57) Cuestionar 
(58) Culteranismo 

(59) Curanderismo 
(60) Curiosear 
(61) Degustación 
(62) Denticulado 
(63) Denudación 
(64) Denunciador 
(65) Depuración 
(66) Depurativo 
(67) Desahucio 
(68) Descontinuar 
(69) Descubridora 
(70) Descuidado 
(71) Desdibujado 
(72) Dominguera 
(73) Droguería 
(74) Duodécima 
(75) Duodecimal 
(76) Ecuación 
(77) Educación 
(78) Educativo 
(79) Emulación 
(80) Emulsionar 
(81) Encubridora 
(82) Enjundiosa 
(83) Enlucidora 
(84) Enquistado 
(85) Ensuciado 
(86) Enturbiador 
(87) Entusiasmo 
(88) Enunciado 
(89) Equívoca 
(90) Equivocar 
(91) Erupcionar 
(92) Escorbútica 
(93) Escrutiñador 
(94) Escuálido 
(95) Escudriñador 
(96) Escultórica 
(97) Escupitajo 
(98) Esquiador  
(99) Esquilador 
(100) Esquinado 
(101) Esquinazo 
(102) Estimulador 
(103) Estuario 
(104) Estudiado 
(105) Estudiosa 
(106) Eucalipto 
(107) Eucrático 
(108) Eufonía 
(109) Eufónica 
(110) Euforia 
(111) Eufórica 
(112) Eutrofia 
(113) Eutrófica 
(114) Evolutiva 
(115) Exculpación 
(116) Exhaustivo 

(117) Exhumación 
(118) Exudación 
(119) Exultación 
(120) Fecundación 
(121) Ferruginosa 
(122) Feudalismo 
(123) Freudiano 
(124) Funerario 
(125) Galleguismo 
(126) Gesticulador 
(127) Guarnecido 
(128) Gubernativo 
(129) Guitarreo 
(130) Guitarrero 
(131) Guitarresco 
(132) Hipotenusa 
(133) Humectativo 
(134) Humilladero 
(135) Impetuosa 
(136) Incestuosa 
(137) Inconmutable 
(138) Interurbano 
(139) Irresoluta 
(140) Jerárquico 
(141) Leguminosa 
(142) Lengüicorta 
(143) Lengüilargo 
(144) Lloriquear 
(145) Luteranismo 
(146) Maniqueo 
(147) Manutención 
(148) Marisqueo 
(149) Meditabundo 
(150) Menstruación 
(151) Mensuración 
(152) Mensurativo 
(153) Metalúrgico 
(154) Meticulosa 
(155) Milonguera 
(156) Mordisquear 
(157) Mosquitera 
(158) Muestrario 
(159) Murciélago 
(160) Nebulizador 
(161) Nebulosidad 
(162) Neumático 
(163) Neumonía 
(164) Neumónica 
(165) Neurálgico 
(166) Neuroglia 
(167) Neurótica 
(168) Neutralismo 
(169) Niquelado 
(170) Niquelador 
(171) Numeración 
(172) Numerario 
(173) Obsequiar 
(174) Ocurrencia 

(175) Ojituerta 
(176) Olisquear 
(177) Opulencia 
(178) Orquestina 
(179) Orquídea 
(180) Pacienzudo 
(181) Palitroque 
(182) Pandemónium 
(183) Paquidermo 
(184) Parquímetro 
(185) Patituerto 
(186) Pauperismo 
(187) Paupérrimo 
(188) Pecuario 
(189) Peliagudo 
(190) Perduración 
(191) Perjudicado 
(192) Permutación 
(193) Persuadido  
(194) Persuasión 
(195) Persuasivo 
(196) Perturbación 
(197) Piragüero 
(198) Porquería 
(199) Porqueriza 
(200) Precaución 
(201) Preciosura 
(202) Presunciosa 
(203) Progenitura 
(204) Pronunciable 
(205) Pulverizado 
(206) Pulverizador 
(207) Purgamiento 
(208) Putrefacción 
(209) Quebradizo 
(210) Quejicosa 
(211) Queratosis 
(212) Quijotesca 
(213) Quinceavo 
(214) Raquídeo 
(215) Reconquista 
(216) Reconquistar 
(217) Reconstructiva 
(218) Recusación 
(219) Refugiado 
(220) Refundidora 
(221) Refutación 
(222) Regulación 
(223) Regulativo 
(224) Reproductiva 
(225) Republicano 
(226) Repudiado 
(227) Reputación 
(228) Resolutiva 
(229) Resucitado 
(230) Resucitador 
(231) Resudación 
(232) Reumático 

(233) Reumatismo 
(234) Riachuelo 
(235) Rubefacción 
(236) Rufianesco 
(237) Salutífero 
(238) Sanguíneo 
(239) Secundario 
(240) Seguidora 
(241) Sensualismo 
(242) Sequoia 
(243) Seudónima 
(244) Simultáneo 
(245) Subdirectora 
(246) Sublevación 
(247) Subvencionar 
(248) Sucesoria 
(249) Sudorienta 
(250) Sudorífera 
(251) Sugeridora 
(252) Sugestionar 
(253) Superación 
(254) Superiora 
(255) Superlativo 
(256) Supersónica 
(257) Supervisora 
(258) Supletoria 
(259) Surrealismo 
(260) Suspensoria 
(261) Sustentación 
(262) Taquillero 
(263) Taquímetro 
(264) Tertuliano 
(265) Teutónica 
(266) Tirabuzones 
(267) Truncamiento 
(268) Tuberosidad 
(269) Tumefacción 
(270) Turbamiento 
(271) Ulceración 
(272) Ulcerativo 
(273) Ultraligero 
(274) Unipersonal 
(275) Untamiento 
(276) Urogenital 
(277) Vaquerizo 
(278) Ventrílocua 
(279) Venusiano 
(280) Vesiculosa 
(281) Vestuario 
(282) Vituperador 
(283) Volumetría 
(284) Volumétrica 
(285) Vomipurgante 
(286) Vulneración 
(287) Zurrapiento  

6 Ecuaciones y Sistemas L
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Ahora debes elegir uno de los apartados del tema que quieras ( vídeo, ejercicio, prueba individual, prueba de 
equipo, lectura, cálculo, resumen, infografía, … ) y explicar por qué lo eliges ( porque he aprendido, porque me 
gustó, porque no me gustó, porque no sabía y ahora sé, me hace sentir bien,… ) 

De este tema selecciono:  

Porque:  

E Ecuaciones y Sistemas C

E C

P

C

1

2

3

4

5

6

7

8

X

R

�� �� ��
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Semejanza: figuras semejantes. 
Criterios de semejanza.  
Razón de semejanza y escala.  
Razón entre longitudes, áreas y volúmenes de cuerpos semejantes.  

7 Proporcionalidad Geométrica P
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Recta, semirrecta y segmento 

Razón de dos segmentos 

Segmentos proporcionales 

 

Teorema de Tales 

SEGMENTOS PR OPOR CIONALES ENTRE PAR ALEL AS 

Si varias paralelas son cortadas por dos rectas secantes, los segmentos que determinan en una de las 
secantes son proporcionales a los segmentos que determinan en la otra secante 

TEOREMA DE THALES 

Los segmentos interceptados sobre dos rectas concurrentes  

por un conjunto de rectas paralelas son proporcionales 

7 Proporcionalidad Geométrica 1

!  !  d
c

b
a
=

!
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(1) Calcula la razón de semejanza entre los siguientes segmentos:  

(a) a = 6 cm; b = 2 cm 

(b) a = 3 cm; b = 6 cm 

(c) a = 3 cm; b = 2 cm  

(d) a = 6 cm; b = 1,5 cm 

(e) a = 4 cm; b = 3 cm 

(f) a = 20 cm ; b = 15 cm  

(2) Comprueba si los siguientes segmentos forman proporción: 

(a) a = 2 cm; b = 10 cm;  c = 4 cm; d = 20 cm 

(b) a = 6 cm; b = c = 3 cm; d=1,5 cm 

(c) a = 10 cm; b = c = 5 cm; d= 1 cm 

(d) a = 9 cm; b = c = 3 cm; d= 4 cm 

(e) a = 8 cm; b = 2 cm; c = 8,8 cm ; d = 2,2 cm 

(3) ¿Se puede usar el teorema de Tales?  

 

 

 

3 cm

0,4 cm

1 cm

x2

5 cm 1,25 cm

4 cm

x3

2 cm 2,2 cm

0,5 cm x1
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Aplicaciones del teorema de Tales 

División de un segmento en partes iguales  

División de un segmento en partes proporcionales a unos segmentos dados 

Segmento cuarto proporcional a tres segmentos dados 

Segmento tercero proporcional a dos segmentos dados 
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(1) Divide un segmento de 8 cm en tres partes iguales  

(2) Divide un segmento de 13,5 cm en partes proporcionales a = 2 cm; b = 3 cm; c = 4 cm 

(3) Calcula y dibuja el cuarto proporcional de a = 3 cm; b = 6 cm;  c = 4cm 

(4) Calcula y dibuja el tercero proporcional de a = 3 cm; b = c = 4,5 cm 
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Aplicaciones del teorema de Tales 

Medios proporcionales a dos segmentos dados: 

✓ Dibujar la suma de los dos segmentos 
✓ Realizar la mediatriz del segmento suma 
✓ Desde el punto medio del segmento suma y con amplitud de arco hasta el extremo del 

segmento suma trazar una semicircunferencia 
✓ Trazar una perpendicular al segmento suma por el punto donde se unían los dos segmentos 

iniciales 
✓ La distancia desde ese punto hasta el arco es el valor de los medios proporcionales 

La raíz cuadrada de un número x gráficamente :  

Es equivalente a dibujar los medios proporcionales de x y 1 

Dibujo de una fracción en la recta numérica (tema 2) 

(1) Calcula y dibuja los medios proporcionales de: 

(a) a = 4 cm; b = 9 cm 
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(b) a = 2 cm; b = 8 cm 

(2) Dibuja un segmento de medida: 

(a) � cm usando semejanza 

(b) � cm usando semejanza 

8

13
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(3) Dibuja en la recta numérica: 

(a) �  usando semejanza 

(b) �  usando semejanza 

(c) �  usando semejanza 

(d) �  usando semejanza 

(e) �  usando semejanza 

  

8
5

−17
3

2
7

−11
4

121
8
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Semejanza de triángulos 
 

Triángulos semejantes : Son aquellos que tienen sus ángulos iguales y 
sus lados proporcionales 
Triángulos en posición de Tales: Son aquellos que tienen un ángulo 
común y los lados opuestos a este ángulo, son paralelos 
Criterios de semejanza de triángulos: Son pautas que nos facilitan la 
comprobación de la semejanza de dos triángulos. Son tres: 

(1) 3LP : si tienen sus tres lados proporcionales �  los triángulos serán semejantes.  
  (No tenemos que medir los ángulos porque este criterio ya nos asegura que van a ser  
  iguales)  

�  
(2) 2AI : si tienen dos ángulos iguales �  los triángulos serán semejantes. 
  (No tenemos que medir los lados y compararlos porque este criterio ya nos asegura que  
  van a ser proporcionales) 

  

(3) 2LP y SAI : Si tienen dos lados proporcionales y el ángulo que forman estos lados 
coincide �  los triángulos serán semejantes. 

  (No tenemos que medir el resto de datos porque este criterio ya nos asegura que los otros 
  ángulos van a ser iguales y los lados que faltan van a ser proporcionales)  
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10 cm
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1,5 cm 2,5 cm

3 cm

12 cm

⇒

⇒

28 cm
28º

3 cm 4 cm
28º

21 cm
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Aplicaciones de la semejanza de triángulos 
 
 Para medir la altura de la casa, Álvaro, de 160 cm de altura, se situó a 1,5 m de la verja y  
 tomó las medidas indicadas. ¿Cuánto mide la casa? 

 �  

(1) Enuncia el criterio de semejanza que cumplen cada pareja de triángulos y calcula su razón 
de semejanza: 

�                �  

�                   �  

�         �  
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�     �  

(2) Une aquellos triángulos que sean semejantes, indica el criterio de semejanza que cumplen 
y calcula la razón de semejanza de los mismos:  

 

 
 

(3) Calcula razonadamente la altura de un árbol que proyecta una sombra de 12 metros a la 
misma hora que un palo de 1,2m proyecta una sombra de 1,5 m 

55º

25º
4 cm 5 cm

25º

1 cm 2,5 cm

3 cm

8 cm

3 cm

9 cm

4 cm

1,5 cm4,5 cm

15 cm
25º

12 cm

25º
100º 25º

14,4 cm

18 cm
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Polígonos semejantes 

Definición 

Construcción de polígonos semejantes 

Perímetros de polígonos semejantes 

Áreas de polígonos semejantes 

Volúmenes de figuras semejantes 
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(1) ¿Cuáles de estas figuras son semejantes? 
 ¿Cuál es su razón de semejanza? 

�  
(2) Explica por qué son semejantes y calcula su razón de semejanza: 

� �  

(3) La razón de semejanza entre dos polígonos regulares es  �   si el lado del 1º mide 6 cm ¿Cuánto 

mide el lado del 2º?.  Y si el área es 45 cm2, calcula el área del segundo  

(4) Calcula la razón de semejanza entre dos polígonos regulares semejantes si el lado del primero 
mide 80 cm y el del 2º es 4dm  

3
4
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(5) Los lados de dos cuadrados son 18 cm y 2 dm. Calcula la razón de semejanza  

(6) Calcula el perímetro de un pentágono regular semejante a otro de lado 6 m sabiendo que la razón 

de semejanza es  �  

(7) Dos triángulos equiláteros miden 30 m y 60 m de perímetro ¿Cuál es la razón de semejanza? ¿Y la 
razón de las áreas?  

(8) Un hexágono regular tiene 9 cm de lado. Otro semejante tiene un perímetro de 60 cm. Calcula k  

1
3
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(9) La razón de semejanza de dos pentágonos regulares es � . Si el perímetro del primero es 40 m, 

calcula el perímetro del segundo  

(10) Los lados de un triángulo miden a = 5cm, b = 6 cm y c = 9cm. Calcula los lados de un triángulo 
semejante cuyo perímetro vale 60 cm 

(11) Los lados de un triángulo miden a = 3cm, b = 5cm y c = 7cm. Calcula los de un triángulo semejante 

siendo  � . Calcula la razón de los perímetros  

(12) Un cuadrado tiene 3 m de lado y otro 6 m. Calcula k, la razón de los perímetros y la razón de las 
áreas  

2
3

k = 1
3

0LJXHO�ÉQJHO�0LJXHO�=DUUDODQJD �������



• Escala: Es la comparación entre la medida de la representación en un dibujo y la medida real de un 
objeto.  

  Podemos escribir:                                     �  

(1) Teniendo en cuenta la escala 1 : 500.000 calcula la distancia real sabiendo la distancia que hay en 

el mapa:  

 Madrid – Cádiz .........1,3 m 

 Madrid – París............2,4 m  

 Alicante – Murcia……..0,16m 

(2) En un barco en miniatura a escala 1:100 la distancia de proa a popa es de 0,5m ¿Cuántos m mide 

en la realidad? 

(3) En una fotografía la imagen de una persona mide 12 cm ¿Qué escala se ha utilizado si la persona 

mide en realidad 1,80m?  

(4) Los planos de un juguete están a escala 1:10. ¿Cuál será la longitud del juguete si en el plano mide 

18 cm 

(5) Un campo rectangular mide 20 m por 50 m ¿Qué escala hay que utilizar para que midan 2 cm y 5 

cm? 

7 Proporcionalidad Geométrica 6
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(6) En  un plano cuya escala es 1:40,  ¿qué medidas tendrá una mesa rectangular de   0,96 m x 0,72 m? 

(7) Una maqueta de un coche, a escala 1:50, tiene 8 cm de longitud, 3,5 cm de anchura y  2,8 cm de 

altura. Calcula las dimensiones reales del coche. 

(8) Sabiendo que la escala del dibujo es 1:60, calcula las medidas de la cama 

�  

(9) Viendo en el plano la escala utilizada, calcula el área de la cocina y el área de la terraza 

�  
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(1) Dibuja y calcula el cuarto proporcional de 3cm, 4cm y 6cm  

(2) Dibuja y calcula los medios proporcionales a 5 cm y 7,2 cm 

(3) Dibuja �   

(4) Dibuja en la recta numérica las siguientes fracciones: �  ; �  ; �  

7 Proporcionalidad Geométrica R
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(5) Divide un segmento de 13,5 cm en partes proporcionales  a 2, 3 y 4 escribiendo los pasos 

que realizas 

(6) Dibuja el tercero proporcional de 4cm y 5,2cm 

(7) Completa los datos del dibujo: 

 �  

(8) La razón entre dos polígonos regulares es � . Calcula cuánto miden los lados del 

segundo si los del primero son de 6 cm. Calcula el área del segundo se la del primero es 

36 cm2 

 

8 cm 

18 cm 

12 c m 
10 cm x 

y 

k = 2
3
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(9) Calcula los lados de un triángulo semejante a otro de lados 6 cm, 9 cm y 12 cm si la razón 

de semejanza es �  

(10) La razón entre dos polígonos regulares es � . Calcula cuánto miden los lados del 

segundo si los del primero miden 24 cm. Calcula el área del primero si la del segundo es 

1024 cm2 

(11) Calcula los lados de un cuadrilátero semejante a otro de perímetro 54cm siendo los lados 

del primero 3cm, 4cm, 5cm y 6cm  

(12) Dos polígonos regulares tienen por razón� . Calcula los lados del segundo si los del 

primero miden 12 cm. Calcula el área del primero si la del segundo es 108 cm2 

k = 1
4

k = 3
4

k = 2
3

0LJXHO�ÉQJHO�0LJXHO�=DUUDODQJD �������



(13) Tenemos dos cuadrados, uno de lado 2 cm y el segundo de lado 6 cm. Calcula la razón de 

semejanza, la razón de los perímetros y la razón de las áreas.  

(14) En una fotografía, María y Fernando miden 2,5 cm y 2,7 cm, respectivamente; en la 

realidad, María tiene una altura de 167,5 cm. ¿A qué escala está hecha la foto? ¿Qué altura 

tiene Fernando en la realidad? 

(15) Para medir la altura de un edificio, Pedro, de 182 cm de altura, se sitúa a 2,3 m de un árbol 

de 3,32 m de altura  situado entre él y el edificio de forma que su copa, el punto más alto 

del edificio y la cabeza de Pedro se encuentran en línea. Sabiendo que Pedro se encuentra 

a 138 m del pie del edificio, calcula su altura 

(16) La distancia que separa dos puntos en la realidad es de 2 km. En un plano están 

separados por 5 cm. ¿Cuál es la escala del plano? 
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(17) Observa estas tres fotografías, mídelas e indica si son semejantes entre sí y por qué: 

�   �   �  

(18) Mide sobre el plano � , �  y �  y averigua cuáles son las verdaderas distancias entre 

estos pueblos 

�  

(19) Calcula la altura de Juan sabiendo que proyecta una sombra de 2 metros en el momento 

en que Pedro, que mide 1,80 m, proyecta una sombra de 2,25 metros 

(20) ¿Cuál ha de ser la escala a la que haga una piscina si el volumen de agua que quepa en la 

maqueta tiene que ser 1000 veces menos que el del agua que quepa en la piscina real? 

AB AC BC
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(21) Observa las medidas del gráfico y calcula la altura del faro:  

�  

(22) Estos dos triángulos son semejantes. Calcula la longitud de los lados que le faltan a cada 

uno de ellos: 

 �  

(23) Determina la altura H del edificio sabiendo que proyecta una sombra de 11,14 m al mismo 

tiempo que un bastón de 1,61 m proyecta una sombra de 2,56 m. 
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Ahora debes elegir uno de los apartados del tema que quieras ( vídeo, ejercicio, prueba individual, prueba de 
equipo, lectura, cálculo, resumen, infografía, … ) y explicar por qué lo eliges ( porque he aprendido, porque me 
gustó, porque no me gustó, porque no sabía y ahora sé, me hace sentir bien,… ) 

De este tema selecciono:  

Porque:  

E Proporcionalidad Geométrica C

E C

1
2
3
4
5
6
R

�� �� ��

0LJXHO�ÉQJHO�0LJXHO�=DUUDODQJD �������



Elementos básicos de la geometría del plano 
Relaciones y propiedades de figuras en el plano: Paralelismo y perpendicularidad  
Ángulos y sus relaciones 
Construcciones geométricas sencillas: mediatriz, bisectriz. Propiedades 
Figuras planas elementales: triángulo, cuadrado, figuras poligonales 
Clasificación de triángulos y cuadriláteros. Propiedades y relaciones 
Medida y cálculo de ángulos de figuras planas 
Cálculo de áreas y perímetros de figuras planas 
Cálculo de áreas por descomposición en figuras simples 
Circunferencia, círculo, arcos y sectores circulares 
Triángulos rectángulos 
El teorema de Pitágoras 
Justificación geométrica y aplicaciones 
Poliedros y cuerpos de revolución 
Elementos característicos, clasificación 
Áreas y volúmenes 
Propiedades, regularidades y relaciones de los poliedros 
Cálculo de longitudes, superficies y volúmenes del mundo físico 
Uso de herramientas informáticas para estudiar formas, configuraciones y 
relaciones geométricas

8 Áreas y Volúmenes P
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Teorema de Pitágoras 
Dibujo de un triángulo,……, polígono 

Clasificación de los triángulos 

Enunciado Teorema de Pitágoras 

Ternas pitagóricas 

Determinar si un triángulo es rectángulo 
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(1) Completa la siguiente terna pitagórica: ( 9,  40 ,    )        (Sol: 41) 

(2) Completa la siguiente terna pitagórica: (11,     , 61)       (Sol: 60) 

(3) Completa la siguiente terna pitagórica: (    , 35, 37)       (Sol: 12) 

(4) Completa la siguiente terna pitagórica: (13, 84,     )       (Sol: 85) 

(5) Dibuja y determina el tipo de triángulo si sus medidas son 6 cm, 7,5 cm y 4 cm 
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(6) Dibuja y determina el tipo de triángulo si sus medidas son 6 cm, 2,5 cm y 6,5 cm 

(7) Dibuja y determina el tipo de triángulo si sus medidas son 6,5 cm, 2,5 cm y 4 cm 

(8) Dibuja y determina el tipo de triángulo si sus medidas son 8 cm, 6 cm y 6 cm 

(9) Dibuja y determina el tipo de triángulo si sus medidas son 12 cm, 5 cm y 6 cm 

(10) ¿Qué deben cumplir tres segmentos para que al dibujarlos formen un triángulo? 
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Justificación geométrica y aplicaciones 

(1) El perímetro de un triángulo equilátero mide 36 m. Calcula el área                                         

(Sol: m2)     

(2) Las bases de un trapecio rectángulo miden 6 cm y 2 cm y la altura 3 cm. Calcula el 

perímetro       
(Sol: 16cm) 

(3) Área de un rombo cuyo lado mide 20m y una de sus diagonales mide 32m  
(Sol: 384m2)     

8 Áreas y Volúmenes 2
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(4) Un triángulo isósceles tiene 80 m de perímetro y el lado desigual, que hace de base mide 

30 m. Calcula el área.                                                                                                                                       

(Sol: 300m2) 

(5) Las bases de un trapecio rectángulo miden 5,1 cm. y 3 cm. y la altura 2,8 cm. Calcula el 

perímetro        
(Sol: 14,4cm) 

(6) Una escalera de 7,5 m de larga está apoyada contra una pared vertical. El pie de la 

escalera dista 4,5 m de la pared. ¿Qué altura alcanza el otro extremo de la escalera?                                      

(Sol: 6m) 
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(7) Queremos calcular el perímetro de un rectángulo que mide 65 cm de altura y 169 cm de 

diagonal 

(Sol: 442m) 

(8) Un triángulo isósceles tiene de base 2 dm y 24 cm de altura. Calcula la longitud de cada 

uno de los lados iguales  

(Sol: 26cm) 
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(1) En un triángulo los lados miden 5 y 6 cm respectivamente y la altura correspondiente al 

tercer lado 4cm. Calcula el perímetro 

�  

(2) Calcula la altura de un triángulo equilátero de 18 cm de lado 

�  

(3) Calcula la diagonal de un rectángulo de 8 metros de base y 15 m de altura 

�  

8 Áreas y Volúmenes 3
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h = 9 3 cm

d=17 m

0LJXHO�ÉQJHO�0LJXHO�=DUUDODQJD �������



(4) Las diagonales de un rombo miden 8 dm y 1 m. Calcula el perímetro 

�  

(5) El perímetro de un trapecio isósceles mide 12 cm. Calcula la altura sabiendo que la base 

mayor mide 5 cm y es el doble que la menor 

�  

(6) El perímetro de un rombo es 24 cm. Calcula su área sabiendo que la diagonal menor es 

igual que el lado 

�  

P = 4 41 dm

h = 3,5 cm

A =18 3 cm2
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(7) Calcula el área de un hexágono regular de 24 cm de lado  

�  

(8) Un rombo tiene la diagonal menor igual que un lado y la mayor mide 10 cm. Calcula el área 

�  

(9) Calcula el área de la siguiente figura: 

�  

A = 864 3 cm2

A = 50 3
3

cm2
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Figuras inscritas 

Triángulo equilátero inscrito a una circunferencia 

Cuadrado inscrito a una circunferencia 

Hexágono regular inscrito a una circunferencia 
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Figuras circunscritas 

Triángulo equilátero circunscrito a una circunferencia  

Cuadrado circunscrito a una circunferencia 

Hexágono regular circunscrito a una circunferencia 

 

0LJXHO�ÉQJHO�0LJXHO�=DUUDODQJD �������



(1) Calcula el área de un cuadrado circunscrito en una circunferencia de 5 m de radio 

�  

(2) Halla el área de un cuadrado inscrito en una circunferencia de 3 m de radio 

�  

(3) Calcula el lado de un triángulo equilátero inscrito en una circunferencia de radio 4 m 

�  

(4) En una circunferencia de 8 m de radio se inscribe un triángulo equilátero y un hexágono regular. 

Calcula los perímetros 

�    �  

A =100 m2

A =18 m2

l= 4 3 m

Pt = 24 3 m Ph = 48 m
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(5) El perímetro de un cuadrado es 80cm. Calcula el radio de la circunferencia inscrita y circunscrita 

�    �  

(6) Calcula el área de un hexágono regular inscrito en una circunferencia de 8 m de diámetro  

�  

(7) Un triángulo equilátero de 30 cm de perímetro está inscrito en una circunferencia. Calcula el radio 

de dicha circunferencia 

�  

(8) Un hexágono regular de 18 cm de perímetro está inscrito en una circunferencia. Calcula la longitud 

de dicha circunferencia 

�  

ri =10 cm rc =10 2 cm

A = 24 3 m2

rc =
10
3

cm

lc = 6π cm
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Ángulos en los polígonos 
Ángulo central de un polígono regular 
Ángulos interiores de un polígono 
Ángulos en la circunferencia 

Ángulo Central 
El vértice se encuentra en el centro de la circunferencia, 
sus lados son dos radios. La medida del ángulo central 
es igual a la medida del arco comprendido entre sus 
lados. 

�   �  

Ángulo inscrito 
Su vértice se encuentra sobre la circunferencia, sus 
lados son dos cuerdas. La medida del ángulo inscrito es 
igual a la mitad de la medida del arco comprendido 
entre sus lados. 

�   �  

Ángulo seminscrito 
El vértice se encuentra sobre la circunferencia, sus lados 
son una tangente u una cuerda. La medida del ángulo 
seminscrito es inscrito es igual a la mitad del arco 
correspondiente a la cuerda. 

� �  

Ángulo interior 
El vértice se encuentra en el interior de la circunferencia, 
sus lados son dos segmentos de cuerda. La medida del 
ángulo interior es igual a la semisuma de las medidas 
de los arcos comprendidos entre sus lados y las 
prolongaciones de los lados. 

�    

�  

Ángulo exterior 
Su vértice es exterior a la circunferencia, sus lados 
pueden ser dos secantes, una tangente y una secante o 
dos tangentes. La medida del ángulo exterior es igual a 
la semidiferencia de las medidas de los arcos 
comprendidos entre sus lados. 

�  �  
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(1) En los siguientes polígonos, halla la medida del ángulo �  : 

�     � �

�      �  �  

(2) Halla el valor de �  ,  �  , �   , en los siguientes polígonos regulares:  

�         �  

   �         �  
(3) Halla el valor de �  ,  �  , �   , en las siguientes figuras:  

!      !  

α

X̂ Ŷ Ẑ

α β γ
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Cálculo de áreas por descomposición en figuras simples 

Circunferencia, círculo, arcos y sectores circulares 

(1) Calcula el área de la parte rayada siendo el lado del cuadrado    6 m 

�  

 �  

(2) Calcula el área de la figura rayada  

�  

 �  

(3) Calcula el área de la parte rayada siendo el radio 6 cm 

�  

 �  

8 Áreas y Volúmenes 6

A = 9 4− π( ) m2

!

A = 4 2+ π( ) cm2

!

4 m 

A = 36 π −2( ) cm2

!
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(4) Calcula el área de la parte rayada siendo el radio 6 m   

�  

 �  

(5) Calcula el área de la figura rayada  

 �  

 �  

(6) Calcula el área de la figura rayada  

�  

 �  

A =18 2π −3 3( ) m2

!

A = 24π m2

!

2 m 

5 m 

A = 9 1+ 3π
4

⎛

⎝⎜
⎞

⎠⎟
m2

!

3 m 
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8 Áreas y Volúmenes F
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(1) La base de un prisma recto es un cuadrado de área 4 m2 y la altura es 9 m. ¿Cuál es su volumen? 
(2) Una caja de zapatos tiene de dimensiones 3, 4 y 2 dm. ¿Qué volumen ocupa? 
(3) El volumen de un cubo es 125 m3. ¿Cuál será su arista? 
(4) El área de la base de una pirámide es 8 m2 y la altura 3 m. ¿Cuál es su volumen? 
(5) La superficie lateral de un prisma es 8 m2 y el área de su base es de 1 m2. ¿Cuál es la superficie total? 
(6) ¿Qué capacidad tiene un depósito cilíndrico si su radio es de 3 m y su altura 5 m? 
(7) ¿Cuántas caras suman en total un tetraedro, un cubo y un icosaedro? 
(8) La superficie de un cubo es 54 m2. ¿Cuál es su arista? 
(9) Las dimensiones de un ortoedro son tres números enteros consecutivos que suman 18 cm. Halla el 

volumen y el área total   
(10) Las dimensiones de un ortoedro son proporcionales a 2, 3 y 4 y suman 36 cm. Calcula el área total y la 

diagonal del ortoedro 

(1) ¿Cuál es el volumen de un cubo de 15 cm de arista? 
(2) La base de un prisma recto es un triángulo rectángulo cuyos catetos miden 12 cm y 8 cm. La altura 

del prisma es de 5 cm. Halla su volumen 
(3) Halla el volumen de un cono de 8 m de radio y 17 m de generatriz 
(4) ¿Cuál es la profundidad de una piscina de base cuadrada que tiene 10 m. de lado y caben 200.000 

litros?  
(5) Una pirámide de base cuadrada tiene de arista básica 6 m y de arista lateral 5 m. Averigua: la 

apotema de la pirámide, el área lateral y el área total 
(6) La superficie lateral de un ortoedro tiene 140 cm2. Las aristas de la base miden 4 cm y 3 cm. Calcula l 

a altura, la diagonal del ortoedro y la diagonal de la base 
(7) Un cucurucho de helado de forma cónica tiene 3 cm de radio y 12 cm de generatriz. Averigua su 

altura y su volumen 
(8) Una piscina cilíndrica tiene 20 m de diámetro. ¿Cuánto costará pintar la pared si tiene 1,50 m de alto 

y el precio del m2 de pintura es de 2 euros? 
(9) Calcula el área lateral y total de un prisma regular triangular con aristas básicas de 4 m y las laterales 

10 m 
(10) Calcula el área lateral y total de un prisma regular cuadrangular de aristas básicas de 5 m y las 

laterales 8 m 

8 Áreas y Volúmenes 7
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(1) Las dimensiones de un ortoedro son 3, 4 y 10 cm. Halla la diagonal de la base y la diagonal de cada 
una de las caras laterales 

(2) El área de una superficie esférica es de 100 cm2. Calcula el radio de la esfera y a qué distancia del 
centro se ha hecho una sección si tiene de radio 4 cm 

(3) Calcula el radio de la base de un casquete de esfera de radio 15 cm y de distancia a la base 12 cm 
(4) Calcula el radio de la base de un casquete de esfera de radio 20 cm y la distancia a la base 16 cm 
(5) El tejado de un campanario es una pirámide de base cuadrada. La arista de la base mide 10 m y la 

altura 12 m. ¿Cuántos m2 de pizarra se necesitan para cubrir el tejado? 
(6) Se quiere llenar con agua una piscina ortoédrica de 50 m de largo, 15 m de ancho y 2 m de alto. Si 

disponemos de un grifo que da un caudal de 50 l/seg ¿cuánto tiempo necesitaremos para llenar la 
piscina? 

(7) Todos los meridianos de una superficie esférica, ¿son iguales?¿Y todos los paralelos? Razona la 
respuesta 

(8) En una superficie cilíndrica de revolución, ¿tiene todos sus paralelos iguales? ¿y una superficie 
cónica? Razona la respuesta 

(9) Calcula el volumen de un cilindro circunscrito a un ortoedro que tiene de altura 20 cm y por base un 
cuadrado de 10 cm de lado 

(10) Halla el volumen de un depósito de forma cilíndrica cuya circunferencia básica mide 4 � m y su altura 
es igual al radio de la base 

(1) Una lata de conservas en forma cilíndrica tiene 8�  cm de circunferencia de base y 4 cm de 
generatriz. Averigua el radio de la lata y la superficie total de la lata 

(2) Calcula el volumen de un cilindro cuyo diámetro de la base es doble de la altura, y su sección 
meridiana tiene 8 cm2 de área 

(3) Halla el volumen de una pirámide cuadrangular regular sabiendo que el lado de la base mide 6 m y 
que el área lateral es doble del área de la base 

(4) Encuentra el valor de la generatriz del cono de revolución que tiene 8 cm de radio y 6 cm de altura 
(5) Encuentra el valor de la generatriz del cono de revolución que tiene 8 cm de radio y 15 cm de altura 
(6) Calcula el área de un tronco de pirámide de bases cuadradas y de lados 16 y 10 cm y de altura 4 cm 
(7) Halla el área de un tetraedro de 10 cm de arista 
(8) ¿Cuánto pesa el agua que llena un depósito cilíndrico de 2 m de diámetro y 2 m de altura? 
(9) Un depósito lleno de agua pesa 6,3 Tm y vacío pesa 300 Kg. ¿Qué capacidad tiene el depósito?. Si el 

depósito tiene de base un rectángulo de 2 por 3 m, ¿cuál es su altura? 
(10) Una finca de 2 Ha está plantada de maíz con una productividad de 10 Kg/m2. ¿Cuántos Kg se 

recogerán?. Si un litro de maíz pesa 1,6 Kg ¿qué altura ha de tener un silo de 5 por 5 m de base para 
poder almacenarlo? 

8 Áreas y Volúmenes 9

π

π
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(1) Averigua el volumen de una pirámide regular cuya arista lateral mide 30 cm y su base es un cuadrado 
de 20 cm de lado 

(2) Calcula el volumen de un prisma de 15 cm de altura y cuya base es un cuadrado de 5 cm de arista 
(3) Un silo de 3 m. de largo y 2,50 m. de ancho debe contener 45 m3 de trigo. ¿Cuál debe ser su altura? 
(4) Calcula el área de la zona esférica de 3 cm de altura perteneciente a una esfera de 10 cm de radio 
(5) Un casquete esférico de 2 cm de altura pertenece a una superficie esférica de 5 cm de radio. 

Encuentra su área. 
(6) Averigua la altura de un cilindro cuya área lateral mide 60 m2 y el radio de la base es de 3 m 
(7) Calcula la generatriz de un cilindro de revolución cuyo radio mide 5 cm y el volumen 100 cm3.  
(8) Un cono tiene 8 cm de altura y 17 cm de generatriz. Calcula el área total y su volumen 
(9) Una bañera con forma de ortoedro tiene 150 cm de largo, 60 cm de ancho y 50 cm de alto. ¿Cuántos 

litros de agua caben en la bañera?. Llenamos la bañera hasta una cierta altura. Después se sumerge 
un niño totalmente y el nivel aumenta 5 cm. ¿Qué volumen ocupa el niño? 

(10) Queremos almacenar 5000 litros de vino en un depósito. ¿Cuál será la altura si el depósito es un 
prisma de base cuadrada de 250 cm de lado?. ¿Cuál será la altura si el depósito es cilíndrico de 2 m 
de radio?. Si quisiésemos almacenarlo en un depósito esférico ¿cuál sería el radio?  

(1) Un grifo echa 25 l de agua por minuto. Se le deja correr durante 5 h y 30 m en un depósito cilíndrico 
cuya base mide 60 cm de radio. ¿A qué altura se elevará el agua en este depósito? 

(2) Un depósito de agua tiene forma de ortoedro cuya base rectangular mide 2,5 m de largo y 0,5 m de 
ancho. Después de sacar 312,5 l. de él queda lleno hasta los 3/4.Halla su capacidad y su profundidad. 

(3) Una pirámide de 30 cm de altura tiene por base un trapecio rectángulo, cuyas diagonales miden 20 
cm y 15 cm, la altura del trapecio es de 12 cm. Calcula el volumen de la pirámide en litros 

(4) Halla el área de la superficie de una esfera de 20 cm de radio. Si se corta esa superficie con un plano 
a 10 cm del centro, ¿cuál será el radio de la sección producida? 

(5) Calcula el volumen de un cono engendrado por un triángulo rectángulo que gira 360º alrededor del 
cateto mayor sabiendo que la hipotenusa mide 15 cm y dicho cateto mide 12 cm 

(6) Averigua el área de la zona esférica limitada en una esfera de 12 cm de radio, por dos planos 
paralelos que distan 5 cm y 10 cm del centro de la superficie esférica 

(7) Una pared debe tener 8 m por 2,5 m y un grosor de 50 cm. ¿Cuántos ladrillos de 15 cm por 30 cm 
por 8 cm serán necesarios si el cemento ocupa un 10% del volumen? 

(8) Un  sótano rectangular de 8 por 6 m se ha inundado. El agua llega a 1,5 m de altura. Se extrae el agua 
con una bomba que extrae 20 l/seg. ¿Cuánto tiempo tardará en vaciarlo? 

(9) Un paralelepípedo tiene unas bases en forma de rombo cuyas diagonales miden 6 m y 4 m. La altura 
del paralelepípedo es de 3 m. Halla su volumen 

(10) Una columna de una catedral, hecha con granito, tiene forma de prisma hexagonal regular. El lado de 
la base mide 50 cm. La altura de la columna es de 30 m. Halla su volumen. Si 1 m3 de granito pesa 
3500 Kg, halla el peso de la columna 

8 Áreas y Volúmenes 11
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(1) Las bases de un trapecio rectángulo miden 72 cm y 37 cm. La altura mide 12 cm. Calcula 
el perímetro y el área 

�   �  

(2) Un rombo tiene la diagonal menor y el lado del mismo tamaño. Calcula su área y 
perímetro sabiendo que su diagonal mayor mide 18cm 

�   �    

(3) En una circunferencia de 8 m de radio se inscriben un triángulo equilátero y un hexágono 
regular. Calcula el cociente entre sus perímetros y el cociente entre sus áreas 

�   �  

8 Áreas y Volúmenes R

P =158 cm A = 654 cm2

A = 54 3 cm2 P = 24 3 cm

P
′P
= 2 3 A

′A
= 2
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(4) En una circunferencia de �  m de longitud se inscribe un cuadrado. Calcula su área 

�  

(5) Calcula el área y el perímetro de la figura siguiente: 

 �                      �   �    

(6) Calcula el área y el perímetro de un trapecio rectángulo cuya base menor mide 3cm, su 
altura 24cm y el lado no perpendicular a la altura 25 cm 

�   �    

10π

A = 50 cm2

A = 200 cm2 P = 20π cm

A =156 cm2 P = 62 cm
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(7) Área y perímetro de un hexágono regular inscrito a una circunferencia de radio 10 cm 

�   �    

(8) Calcula el área de la siguiente figura: 

 �                  �      

(9) Calcula el área de un cuadrado inscrito a una circunferencia de longitud   �    

�  

A =150 3 cm2 P = 60 cm

!

20 cm 14 cm 

A =140π cm2

24π cm

A = 288 cm2
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(10) Calcula el área de un trapecio isósceles de base mayor 65m,  de base menor 41m y 
perímetro 180m 

�  

(11) Calcula el área de un triángulo equilátero inscrito en una circunferencia de radio 12 mm 

�  

(12) Calcula el lado y el área de un cuadrado inscrito a una círculo de área �  

�    �  

(13) Calcula el área total de la figura tridimensional sabiendo que las aristas del ortoedro 
miden 6 cm, 4 cm y 2 cm y el radio de la circunferencia mide 1 cm 

 �            �  

A =1855 m2

A = 54 3 mm2

25π m2

l= 5 2 cm A = 50 cm2

!
A = 2 44+ π( ) cm2
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(14) Calcula el área de la zona sombreada sabiendo que el rectángulo mide 20 cm por 10 cm 

 �                   �  

(15) En un trapecio rectángulo las bases miden 8 dm y 2 dm respectivamente, mientras que el 
lado no perpendicular a ellas mide 6,5 dm. Calcula el perímetro y el área de la figura 

�    �  

(16) Calcula el lado y el área de un triángulo equilátero inscrito en una circunferencia de radio 
4 cm 

�    �  

(17) Calcula el área y el volumen de un cilindro de 10 cm de diámetro y 20 cm de altura 

!
A = 50π cm2

P =19 dm A =12,5 dm2

l= 4 3 cm A =12 3 cm2
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(18) Calcula el área y el volumen de un cono cuya generatriz mide 25 cm y el radio de su base 
es de 12 cm 

(19) Calcula el área y el volumen de un tronco de cono cuya generatriz mide 10 cm y sus bases 
tienen, respectivamente, 3 cm y 5 cm de radio 

(20) Calcula el área y el volumen de una zona esférica de 40 cm de altura perteneciente a una 
esfera de 60 cm de radio 

(21) Calcula el área y el volumen de una esfera de 50 cm de diámetro 
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(22) Calcula el área total del tronco de cono representado en la figura: 

 �     

(23) Calcula el área y el volumen de las siguientes figuras:  

�  

 �  

!

!

!

0LJXHO�ÉQJHO�0LJXHO�=DUUDODQJD �������



(24) Una piscina tiene forma de prisma rectangular de dimensiones 25m x 15m x 3m. ¿Cuántos 
litros de agua son necesarios para llenar los 4/5 de su volumen? 

(25) Las paredes de una cocina están recubiertas de azulejos cuadrados de 15 centímetros de 
lado. Las dimensiones de la cocina son: largo, 3,75 metros; ancho, 2,25, y alto, 2,50. La 
puerta mide 85 por 210 centímetros, y la ventana es cuadrada de 135 centímetros de lado. 
¿Cuántos azulejos se han necesitado para recubrir la cocina?  

(26) Calcula el volumen de los siguientes cuerpos, cuyas longitudes vienen dadas en 
centímetros 

�  
!
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Ahora debes elegir uno de los apartados del tema que quieras ( vídeo, ejercicio, prueba individual, prueba de 
equipo, lectura, cálculo, resumen, infografía, … ) y explicar por qué lo eliges ( porque he aprendido, porque me 
gustó, porque no me gustó, porque no sabía y ahora sé, me hace sentir bien,… ) 

De este tema selecciono:  
Porque:  

E Áreas y Volúmenes C
E C

P

1

2

3

4

5

6

F

7

8

9

10

11

12

R

�� �� ��
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Estadística 
Definición de Estadística  
Población e individuo  
Muestra  
Variables estadísticas 
Variables cualitativas y cuantitativas 

Organización de datos 
Frecuencias absolutas y relativas 
Frecuencia acumulada 
Organización en tablas de datos recogidos en una experiencia 

Gráficos estadísticos 
Diagramas de barras 
Diagrama de sectores 
Polígonos de frecuencias 

Medidas de tendencia central 
Media aritmética 
Mediana 
Moda 

Medidas de dispersión 
Varianza 
Desviación típica  

Probabilidad 
Fenómenos deterministas y aleatorios 
Formulación de conjeturas sobre el comportamiento de fenómenos aleatorios 
sencillos y diseño de experiencias para su comprobación 
Frecuencia relativa de un suceso y su aproximación a la probabilidad mediante la 
simulación o experimentación 
Sucesos elementales equiprobables y no equiprobables 
Espacio muestral en experimentos sencillos 
Tablas y diagramas de árbol sencillos 
Cálculo de probabilidades mediante la regla de Laplace en experimentos 
sencillos.  

9 Estadística y Probabilidad P
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