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dans le chyle, dans la lymphe, dans les sérosités diverses du péritoine, de
la plévre, du péricarde, dans les sérosités morbides, en un mot dans presque
tous les liquides albumineux de I'économie. Dans le lait, riche en matiéres
albuminoides (caséum et albumine) on trouve un sucre non fermentescible
directement, la lactine ; dans I'ceuf des oiseaux, un sucre fermentescible.
Cette circonstance que l'albumine est presque toujours accompagnée
d’'une certaine quantité de sucre, semble une preuve manifeste que ce
produit provient bien réellement de la décomposition d’une matiére al-
buminoide.

» Mon Mémoire se termine par quelques remarques sur la confusion que
présentent les faits récemment annonceés, concernant I'existence d’une ma-
tiere glycogéne dans le tissu du foie. Ge défaut rend actuellement impossible
tout examen expérimental des faits qui ont été annoncés relativement 4 ce
produit. »

MEMOIRES PRESENTES.

GEOMETRIE ANALYTIQUE. — Sur la théorie des développées ;
par M. E. Caravay.

(Commissaires, MM. Lamé, Hermite. )

« En lisant les deux Notes récemment publiées par lord Brougham
(Comptes rendus, juin 1857), j’ai été conduit & chercher quelles sont les dé-
veloppantes de la courbe étudice par le célebre Associé de I'Institut. Cette
recherche présenterait peu d’intérét, si elle ne donuait, trés-aisément, 1'in-

‘tégrale d’une équation différentielle remarquable, du premier ordre et du

quatrieme degré, intégrale qu'il serait peut-étre difficile d’obtenir par une
autre voie.

» L’équation dont il s'agit pouvant, jusqu'a un certain point, étre consi-
dérée comme un cas particulier de I'équation différentielle des toroides, je
traiterai d'abord celle-ci.

» 1. Quand les constantes a, b, c satisfont 4 la relation a? = 4° - c.
I'équation

2 2 4
(1) (@x)? + (by )3 =3
représente, comme on sait, la développée de I'ellipse et de Ia toroide. On
pourrait supposer que, dans le cas oti ces constantes sont arbitraires, |'é-
quation (1) appartient & une classe plus générale de courbes. Mais il n'en est
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rien. En effet, pourvu que a soit différent de b, on peut toujours poser

a ; b |

et cette transformation conduit a

(2) (A}t + (B)F = (a2 — B

» 2. Soit (e, ) le point de la développante, correspondant au point (&, J)
de la développée(1). On a |

dy __de _y—8,
de—  dB  x—a
d’ou
(3) (a*dfp® + brde?)(ade -+ ﬁdﬁf:c" de?df?,

équation différentielle de la développante.

"» 3. Pour intégrer cette équation, commencons par déterminer la lon-

gueur s de I'arc de la développée, compris entre le point (2, 7) et le point
dont les équations sont ' S

cE
X = O, 7 y = 5"
En posant
(4) - ax = c*sin*g, by =— c* cos® ¢,
_-‘_nous( aurons-
‘ | .
(5) | ; | '_ | = a—lé [a"’ —_ (a“cgs'zgo + b*sin® qa)?].
De plus, le quart de la développée a pour longueur
| a®— b
(6) ] _ L = ab ’

» 4. Soit actuellement ¢ I'angle formé par la partie positive de Yaxe des

' 1 F L4 d
ordonnées, avec la tangente a la développée : cotd = 2 == coto; donc

de b

: bsing 08 ¢
(7) sinf = . c080 = == ik SN
Vatcosio + bisintp Vb?cos? g ~+ b*sin’e

D’un autre cOté, si 'on désigne par z une constanle arbitraire, on aura, par
la propriété fondamentale des développantes,

=X+ (l—s+R) Siné: ﬁ =yt ({—s +}l) cos@;
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c'est-a~dire

(8) oc:[a+ o4 ]sinqa, ﬁ:[b+ @l ]coscp,

yaicos’y - bsin’o Va’cos’g - b'sin’e

2

k étant une nouvelle constante, égale 4 & — —

» 9. Le systéme (8) peut étre regardé comme représentant I'intégrale
genérale de I'équation (3). Pour mettre cette intégrale sous la forme
F (a2, 8, &) = o, on élimine la variable auxiliaire ¢, et I'on obtient (¥)

(az_}_ﬁz__az . ba_k:)z(a2ﬁ2+b2a2“a2k2___ b"’k2—a2[)2}2

+ 4a? bR (0 4 [P — a® — b — 42)? |

+ 18a® b2 k¥ a? + [ —a?— b — ) (a? B+ b —at k= bR — a? h)
+ @B+ 0P’ — @t R — DR — a? B — 2gat bi k= o

Telle est I'équation générale des toroides : lorsque £ =0, elle devient
(@®y? + b2 x® + a® b*)? = o.

» 0. Dans I'équation (1), supposons b = ¢ = a, nous aurons

- 2 2 2

(A) x° + y® = a®.
La courbe (A) est celle dont lord Brougham s’est occupé. On sait qu’elle
peut étre regardée, soit comme I'enveloppe d'une droite (D), de longueur
constante, glissant sur les cotés dun angle droit, soit comme I'épicycloide
décrite par un point d'une circonférence roulant dans une circonférence quatre
fois plus grande.

» En répétant sur I'équation (A) les calculs précédents, on trouve, au
lieu des équations (3), (4), (5), (6), (8), les relations suivantes :

(9) (da? + df?) (ada + BdB)? = a*dodf?,
(10) x =asin’g, y=—acos’y,
(11) .s*_—:-.?-asin“co, [:Ea,

/ < i 2

12) o= %(m + acos2¢ + k)sing, f= i(:za-l- acos29+ k) cosg.

» 7. Les formules (12) représentent les développantes de 1a courbe (A),

*} Nouvelles Annales de Mathématiques, tome III, page 555.
G. R., 1857, 2™m¢ Semestre. (T. XLV, N° 4.) . g
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ou I'intégrale générale de I'équation (g) : la constante arbitraire & est nulle
pour la développante qui passe par le sommet de la développée, c’est-a-~dire
_par le point dont les équations sont x = asin“—%,_}' = — @ sin® % o
» 8. Cette développante particuliére (B) jouit d'une propriéi¢ assez

curieuse : elle est semblable @ la développée (A). De plus, son parametre
I . e » ’ . 3 s

est ~a. En effet, si I’on élimine ¢ entre les équations (12), apres avolr sup-

posé A = o, on obtient, par un calcul facile,

(13)  [4(e + ) — @ + 108 (B — @) = o5

ou. en remplacant les coordonnées rectangulaires par des coordonnées
7 5 - - p _
polaires,

(14) - (4u? — a*)® + 1084® u'cos? 20 = o.
Mais, d’un autre c6té, I'équation (A) équivaut a

p : 2 s s B
(15) - - (z&‘i-"—az)*—i——?a?w;sm“zm,:o;

4
et il est évident que les deux derniéres relations rentrent i'une dans I'autre
si I'on suppose

T
Uy = 2U, m‘:m-i—z-

» 9. Qucmd la droite (D) glisse sur les deux axes, en enveloppant la
courbe (A), une paralléle quelconque (D') a (D) enveloppe une nouvelle
courbe (A’) PARALLELE ¢ (A) : je veux dire que les lignes (A), (A') ont les
mémes normales, et que la longueur de ces normales communes est égale a
la distance comprise entre les droites (D), (D’). Cette proposition, presque
évidente, permet de résumer ainsi les relations qui existent entre la courbe
(A), ses développantes, et les paralleles i celte ligne : |

» 1. De méme que la courbe (A), el ses paralléles, sont les enveloppes d'une
série de droiles paralléles enire elles, et dont lune, de longueur a, glisse sur les
cotés d'un angle droit ; les développantes de ces courbes sont les enveloppes d'une

;. . CrET _ _ - 1.
seconde série de droites, paralléles entre elles, et dont lune, de lonqueur -a,

glisse sur les bissectrices de Langle droit. |
» I1. A chaque courbe de la premiére série correspond, dans la seconde série,

une courbe semblable : le rapport de similitude est é-

=
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» 10. Lorsque 4 est différent de zéro, 'élimination de ¢, entre les
equations (12), conduit 4

alf(f* — o) + ak][12(a® + B?) — 3a® — 2]
+ [164 (a® + %) + 36a (B — a?) + k(5a® — k?)]

(16) <
( X [k(2a® + a® + 3?) + ga(B® — a®)]*= o,

\

équation des développantes de la courbe (A), ou intégrale générale de
["équation (g). » |

PHYSIOLOGIE. — Observations sur la glycogénie; par M. H. Bosxgr.

Renvol a I'examen des Commissaires déja nommés pour diverses com-
munications relatives 4 la méme question : MM, Milne Edwards,
Pelouze.)

Des recherches qui font I'objet de cette Note, I'auteur tire les conclu-
sions suivantes, que nous reproduisons textuellement :

« 1° Il n’y a pas de sucre dans le sang de la veine porte d’un animal
nourri avec la viande; il y en a dans le foie et dans les veines sus-hépa-
tiques.

» 2°. La formation posthume de sucre dans le foie indiquée par M. Ber-
nard est parfaitement exacte.

» 3° 1l n’y a pas de sucre dans le sang de la circulation générale d'ani-
maux nourris avec de la viande.

» 4°. Chez les animaux nourris de féculents, on ne trouve pas de sucre
dans la veine porte quand la digestion est terminée. Il y a 14 une coinci-
dence remarquable avec le résultat négatif qu'on obtient chez l'animal
nourri avec de la viande.

» 5°. On a prétendu que le foie n’avait pas de propriété rigoureusement
glyvcogénique; que dans le sang de la veine porte il existait un sucre non
fermentescible, ou bien il s’y trouve une matiére se rapprochant du sucre,
mais qui ne deviendrait sucre qu’a son passage dans le foie. Mais alors,
peut-on répondre, le feie serait donc capable de rendre ce sucre fermen-
tescible, ou de changer en sucre la substance quelconque de la série glu-

cique qui se trouve pour le moment & I'état de mythe dans la veine
porte? »



